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CHÖÔNG 1 

I) QUAN HEÄ GIÖÕA CAÙC BIEÁN COÁ 

1) Bieán coá A goïi laø keùo theo (con / suy ra) bieán coá B neáu A xaûy ra thì daãn ñeán 

B xaûy ra (khi thöïc hieän pheùp thöû) 

Kyù hieäu: A  B hay A  B 

Löu yù: 

Neáu A  B thì A.B = A 

Neáu A  B thì A+B = B 

VD:  

A.(A+B) = A 

2) Hai bieán coá A, B goïi laø baèng nhau (töông ñöông) neáu A  B vaø B  A 

Kyù hieäu: A = B hay A  B 

VD 1: 

Xeùt gia ñình coù 2 con 

A = bieán coá gia ñình naøy coù ít nhaát 1 trai 

B = bieán coá gia ñình naøy coù nhieàu nhaát 1 gaùi  

VD 2: 

Tröôøng ñaïi hoïc AYE daïy 2 ngoaïi ngöõ laø AV vaø PV 

Gaëp ngaãu nhieân 1 sinh vieân cuûa tröôøng 

A = bieán coá sinh vieân naøy gioûi AV 

B = bieán coá sinh vieân naøy gioûi PV 

C = bieán coá sinh vieân naøy gioûi caû 2 ngoaïi ngöõ 

C = A.B 
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3) Toång (hôïp) cuûa 2 bieán coá A, B xaûy ra khi coù ít nhaát 1 bieán coá thaønh phaàn 

xaûy ra 

Kyù hieäu: A+B hay AB 

Tính giao hoaùn: A+B = B+A 

Lưu ý: 

. . .A B A B A B A B     ; . . .A B A B A B A B     

VD: 

A = bieán coá ngöôøi A thi ñaäu 

B = bieán coá ngöôøi B thi ñaäu 

A+B : coù ít nhaát 1 ngöôøi thi ñaäu 

A B  : coù ít nhaát 1 ngöôøi thi rôùt 

4) Tích (giao) cuûa 2 bieán coá A, B xaûy ra khi caû 2 bieán coá thaønh phaàn cuøng xaûy 

ra 

Kyù hieäu: A.B hay AB 

Tính giao hoaùn: A.B = B.A 

VD: 

A = bieán coá ngöôøi A thi ñaäu 

B = bieán coá ngöôøi B thi ñaäu 

A.B : caû 2 ngöôøi cuøng thi ñaäu 

.A B  : caû 2 ngöôøi cuøng thi rôùt 

 A.B+ .A B  : caû 2 ngöôøi coù cuøng keát quaû thi 

5) Hai bieán coá A, B goïi laø xung khaéc neáu A, B khoâng ñoàng thôøi xaûy ra khi 

thöïc hieän pheùp thöû  

Kyù hieäu: A.B =  
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Löu yù: 

A, B cuøng khoâng xaûy ra vaãn ñöôïc 

VD: 

1) Laáy laàn löôït 2 saûn phaåm töø hoäp coù 7 saûn phaåm toát, 5 saûn phaåm xaáu 

A1 laø bieán coá saûn phaåm laáy laàn thöù nhaát laø toát 

A2 laø bieán coá saûn phaåm laáy laàn thöù hai laø toát 

A1, A2 khoâng xung khaéc 

2) Laáy laàn löôït 2 saûn phaåm töø hoäp coù 7 saûn phaåm toát, 5 saûn phaåm xaáu 

A1 laø bieán coá coù 1 saûn phaåm toát 

A2 laø bieán coá coù 2 saûn phaåm toát 

A1, A2 xung khaéc 

6) Nhoùm bieán coá A1,…, An goïi laø xung khaéc töøng ñoâi neáu laáy baát kyø 2 bieán coá 

trong nhoùm ra taïo thaønh 1 ñoâi thì ñoâi naøy xung khaéc 

VD 1: 

Một gia đình có 2 con 

A= bc gia đình có 2 gái 

B= bc gia đình có 1 trai 

C= bc gia đình có 2 trai 

VD 2: 

Hộp có 9 bi T và 6 bi X. Lấy ngẫu nhiên từ hộp ra 2 bi 

A= bc lấy được 2 bi X 

B= bc lấy được 1 bi T 

C= bc lấy được 2 bi T 
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7) Hai bieán coá A, B goïi laø ñoái laäp neáu A, B xung khaéc vaø toång 2 bieán coá naøy 

baèng bieán coá chaéc chaén  

Kyù hieäu: A  hay A* laø ñoái laäp cuûa bieán coá A 

Löu yù: 

Baét buoäc 1 trong 2 bieán coá A hoaëc B phaûi xaûy ra khi thöïc hieän pheùp thöû 

VD: 

Hộp có 7 bi T và 6 bi X. Lấy ngẫu nhiên 5 bi từ hộp 

A= bc lấy được ít nhất 2 bi T 

B= bc lấy được ít nhất 4 bi X 

8) Nhoùm bieán cố A1,…, An goïi laø ñaày ñuû (vaø xung khaéc töøng ñoâi) neáu A1,…, An 

laø nhoùm xung khaéc töøng ñoâi vaø toång cuûa chuùng baèng  

Löu yù: 

A vaø A  laø nhoùm ñaày ñuû 

VD: 

Moät gia ñình coù 2 con 

TT, TG, GT, GG laø nhoùm ñaày ñuû 

0T, 1T, 2T laø nhoùm ñaày ñuû 

9) Hai bieán coá A, B goïi laø ñoäc laäp neáu A, B khoâng aûnh höôûng gì ñeán khaû naêng 

cuûa nhau khi thöïc hieän pheùp thöû 

Töùc laø:  

A coù xaûy ra hay khoâng xaûy ra khoâng aûnh höôûng ñeán khaû naêng xaûy ra cuûa B 

B coù xaûy ra hay khoâng xaûy ra khoâng aûnh höôûng ñeán khaû naêng xaûy ra cuûa A 
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Caùc ñieàu sau töông ñöông vôùi A, B ñoäc laäp: 

P(A/B) = P(A) 

P(B/A) = P(B) 

P(A.B) = P(A).P(B) 

P(A/B) = P(A/ B ) 

Löu yù: 

A, B ñoäc laäp thì ñoái laäp cuûa noù cuõng ñoäc laäp 

VD 1: 

Laáy laàn löôït 2 bi töø hoäp coù 6 bi T vaø 4 bi X. 

A= bc laàn 1 laáy ñöôïc bi T 

B= bc laàn 2 laáy ñöôïc bi X 

VD 2: 

Laáy coù hoaøn laïi 2 bi töø hoäp coù 6 bi T vaø 4 bi X. 

A= bc laàn 1 laáy ñöôïc bi T 

B= bc laàn 2 laáy ñöôïc bi T 

10) Nhoùm biến cố A1,…, An goïi laø ñoäc laäp (toaøn phaàn/toaøn theå) neáu laáy baát kyø 

1 bieán coá trong nhoùm thì noù seõ ñoäc laäp vôùi 1 tích baát kyø caùc bieán coá coøn laïi 

VD:  

A, B, C ñoäc laäp  A, B ñoäc laäp vaø A, C ñoäc laäp vaø B, C ñoäc laäp 

                               vaø A, BC ñoäc laäp vaø B, AC ñoäc laäp vaø C, AB ñoäc laäp 

Löu yù: 

Nhoùm A1,…, An ñoäc laäp thì caùc ñoái laäp cuûa noù cuõng ñoäc laäp 
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11) Caùc tính chaát của biến cố 

A A   

A A       ;  .A A   

A A        ;  .A    

A      ;  .A A   

A+B = B+A  ;   A.B = B.A 

A+A = A       ;   A.A = A 

A.B+A.C = A.(B+C) 

(A+B).(A+C) = A+B.C 

Luaät De Morgan: 

.A B A B              ;   .A B A B   

. .A B C A B C     ;   . .A B C A B C     

Löu yù 1: 

Luaät De Morgan giuùp chuyeån daáu + thaønh daáu ., vaø ngöôïc laïi 

Löu yù 2: 

Ñeå dieãn taû quan heä giöõa caùc bieán coá ta duøng 3 daáu: coäng (+), nhaân (.), daáu ñoái 

laäp ( A ) 

VD: 

Hai ngöôøi cuøng thi cuoái kyø moân XSTK 

A = bieán coá ngöôøi A thi ñaäu 

B = bieán coá ngöôøi B thi ñaäu   

. .A B A B  : chæ coù 1 ngöôøi thi ñaäu 

. .A B A B  : 2 ngöôøi coù cuøng keát quaû thi 
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II) CAÙC COÂNG THÖÙC XAÙC SUAÁT 

0) Tính xaùc suaát theo ñònh nghóa coå ñieån 

P(A) = số biến cố sơ cấp thuận lợi cho A / số biến cố sơ cấp coù theå xảy ra   

Löu yù 1:   

Caùc bieán coá sô caáp phaûi ñồng khả năng xaûy ra 

VD: 

Xeùt 1 gia ñình coù 2 con 

TT, TG, GT, GG laø caùc bieán coá sô caáp ñoàng khaû naêng xaûy ra 

0T, 1T, 2T khoâng laø caùc bieán coá sô caáp ñoàng khaû naêng xaûy ra 

Löu yù 2: 

Ta coù 3 caùch laáy phaàn töû trong xaùc suaát 

C1: Laáy ngaãu nhieân 2 bi (phaân phoái Sieâu boäi) 

Laáy 1 laàn ñuû 2 bi ra xem maøu luoân 

C2: Laáy laàn löôït 2 bi 

Laàn 1 laáy 1 bi ra xem maøu roài boû ra ngoaøi luoân, laàn 2 laáy tieáp 1 bi ra xem 

maøu 

C3: Laáy coù hoaøn laïi 2 bi (phaân phoái Nhò thöùc) 

Laàn 1 laáy 1 bi töø hoäp ra xem maøu, roài hoaøn laïi bi naøy vaøo hoäp, laàn 2 laáy tieáp 1 

bi ra xem maøu 

A laø bieán coá ngaãu nhieân baát kyø 

1 2 3( ) ( ) ( )C C CP A P A P A    

Neáu laáy ít phaàn töû trong taäp raát nhieàu phaàn töû (n << N) thì 2 3( ) ( )C CP A P A
 

(coâng thöùc xaáp xæ) 

VD: 

Hoäp coù 8 bi T vaø 10 bi X. Laáy laàn löôït 3 bi. Tính xaùc suaát laáy ñöôïc 2 bi T vaø 1 

bi X 

(2,8). (1,10)
(2 1 )

(3,18)

C C
P T X

C
   
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1) Coâng thöùc coäng 

( ) ( ) ( ) ( )P A B P A P B P AB      

Neáu A, B xung khaéc thì P(AB) = 0 

Quan troïng laø xaùc ñònh A, B coù xung khaéc khoâng 

Löu yù: 

a) P(AB) = P(A)+P(B)-P(A+B) 

b) A, B xung khaéc vaø P(C) > 0 thì P({A+B}/C) = P(A/C)+P(B/C) 

c) ( ) 1 ( )P A P A    

d) ( / B) 1 ( / )P A P A B   

 

2) Coâng thöùc xaùc suaát coù ñieàu kieän 

( )
( / )

(B)

P AB
P A B

P
  

Trong thöïc teá neáu ta coù theå giôùi haïn khoâng gian maãu theo ñieàu kieän B moät 

caùch deã daøng thì khoâng caàn duøng coâng thöùc naøy 

Daïng caâu hoûi cuûa coâng thöùc xaùc suaát coù ñieàu kieän: Neáu (bieát) söï kieän B ñaõ 

xaûy ra roài, tính xaùc suaát söï kieän A xaûy ra 

VD:  

Tung 1 con xuùc xaéc. Khoâng gian maãu  = {1, 2, 3, 4, 5, 6} 

A = bc con xuùc xaéc xuaát hieän maët coù soá nuùt laø leû 

B = bc con xuùc xaéc xuaát hieän maët coù soá nuùt lôùn hôn 4 

B = {5,6} neân P(A/B) = ½ 

VD:  

Hoäp coù 7 bi T vaø 6 bi X. Laáy ngaãu nhieân 2 bi töø hoäp thì ñöôïc 2 T. Laáy tieáp 3 

bi nöõa. Tính xaùc suaát laàn 2 laáy ñöôïc 2 T 1 X. 

Sau laàn laáy 1 thì hoäp coøn 5 T vaø 6 X. Xaùc suaát laàn 2 laáy ñöôïc 2 T vaø 1 X laø 

(2,5). (1,6)

(3,11)

C C

C
  

Quan troïng laø ghi keát quaû nhö theá naøo?!   
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3) Coâng thöùc nhaân 

P(A.B) = P(A/B).P(B) = P(B/A).P(A) 

A, B ñoäc laäp  P(A.B) = P(A).P(B)  P(A/B) = P(A)  P(B/A) = P(B)  

                       P(A/B) = P(A/ B )  

Quan troïng laø:  

Xaùc ñònh A, B coù ñoäc laäp khoâng 

Choïn caùch ghi coâng thöùc sao cho deã tính xaùc suaát 

 

4) Coâng thöùc xaùc suaát ñaày ñuû 

A, B, C taïo thaønh nhoùm / heä bieán coá ñaày ñuû 

P(F) = P(F/A).P(A)+P(F/B).P(B)+P(F/C).P(C) 

Löu yù: 

Thöôøng veõ sô ñoà cho deã hình dung caùch tính 

Quan troïng laø xaùc ñònh nhoùm bieán coá ñaày ñuû cho ñuùng vaø deã tính xaùc suaát 

 

5) Coâng thöùc Bayes 

A, B, C taïo thaønh nhoùm bieán coá ñaày ñuû 

( . ) ( / ). ( )
( / )

( ) ( )

P A F P F A P A
P A F

P F P F
    

Coâng thöùc Bayes laø tröôøng hôïp ñaëc bieät cuûa coâng thöùc xaùc suaát coù ñieàu kieän 

Löu yù: 

. . . . . .F A B C A B C A B C     

( . ) ( . . )
( / )

(F) ( )

P A F P A B C
P A F

P P F
    

Gôïi yù gì ñeå duøng ñöôïc coâng thöùc Bayes? 
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6) Caùc coâng thöùc veà xaùc suaát môû roäng 

6) 
( ) ( ) ( )

( / ) 1 ( / )
( ) ( )

P AB P B P AB
P A B P A B

P B P B


      

     
( ) ( ) ( )

( / ) 1 ( / )
( ) ( )

P AB P A P AB
P B A P B A

P A P A


     

     
( ) ( ) ( )

( / )
1 ( )( )

P AB P A P AB
P A B

P BP B


 


  

     
( . ) ( ) 1 ( )

( / )
1 ( )( ) ( )

P A B P A B P A B
P A B

P BP B P B

  
  


 

7) ( . ) ( ) ( )P A B P A P AB    

   ( . ) ( ) ( )P A B P B P AB    

   ( . . ) ( ) ( ) 2 ( )P A B A B P A P B P AB      

   ( ) ( ) 1 ( )P A B P AB P AB      

   ( . ) ( ) 1 ( )P A B P A B P A B       

   ( . ) ( ) ( . ) ( ) ( ) ( ) ( )P A A B P A P A B P A P B P AB P A B          

   
( ) ( ) ( ) ( ) ( ) 1 ( ) {P(A) P(AB)}

1 ( ) ( )

P A B P A P B P AB P A P B

P B P AB

        

  
  

   ( . ) ( ) ( . ) ( ) ( ) ( ) 1 ( )P AB A B P AB P A B P AB P A B P AB P A B            

8) A, B, C xung khaéc töøng ñoâi: 

    ( . . ) ( ) 1 ( ) 1 {P(A) P( ) P( )}P A B C P A B C P A B C B C            

     A, B, C ñoäc laäp toaøn theå: 

    ( ).P( ).P( ) ( . . ) ( ) 1 ( )P A B C P A B C P A B C P A B C          
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7) Coâng thöùc cho daïng toaùn laáy nhieàu laàn coù cuøng 1 tính chaát 

A1, A2 laø nhoùm ñaày ñuû 

a) ( ) (B/ A ) P(A ) (B/ A ) P(A )
1 1 2 2

P B P P    

b)  

  

1 21 2
( ) ( )

( / )

(B)

( / ) P( ) ( / ) ( )
1 1 2 2

(B)

( / ) P( / ) P( ) ( / ) ( / ) P( )
1 1 1 2 2 2

(B)

( ) ( . ) ( .{A })

( ) ( ) ( )

P FBA P FBA
P F B

P

P F BA BA P F BA P BA

P

P F BA B A A P F BA P B A A

P

P FB P FB P FB A

P B P B P B


 









 
 

  

Hoaëc 

1 2

1 1 2 2

( / ) P( ) ( / ) ( )
1 1 2 2

( / )

(B)

( / ) P( / B) P(B) ( / ) (A ) P(B)
1 2

(B)

/

( / ) P( / B) ( / ) (A / )

P F BA BA P F BA P BA

P F B

P

P F BA A P F BA P B

P

P F BA A P F BA P B









 

 

 

VD 1: 

Coù 3 hoäp loaïi 1, 5 hoäp loaïi 2, 4 hoäp loaïi 3.  

Hoäp loaïi 1 coù 3 bi T vaø 4 bi X, hoäp loaïi 2 coù 5 bi T vaø 3 bi X, hoäp loaïi 3 coù 4 

bi T vaø 2 bi X.  

Choïn ngaãu nhieân moät hoäp (trong 12 hoäp) roài töø hoäp ñoù laáy ngaãu nhieân 1 bi thì 

ñöôïc bi T. Cuõng töø hoäp ñaõ choïn laáy ngaãu nhieân tieáp 1 bi nöõa. Tính xaùc suaát bi 

laáy ra laàn 2 laø bi T?  
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HD: 

Veõ sô ñoà lieân heä giöõa caùc xaùc suaát ñaõ tính ôû laàn 1 vaø laàn 2:   

 

* Ai = bc laáy ñöôïc hoäp loaïi i, i = 1, 2, 3  

P(A1)= 3/12  ;   P(A2)= 5/12  ;  P(A3)= 4/12 

* B = bc laàn 1 laáy ñöôïc bi T  

P(B) = P(B/A1).P(A1)+ … +P(B/A3).P(A3) 

* F = bc laàn 2 laáy ñöôïc bi T   

( / ) P( / ) P( ) ... ( / ) ( / ) P( )
1 1 1 3 3 3

( / )

(B)

P F BA B A A P F BA P B A A

P F B

P

 

  

 

VD 2: 

Moät kieän haøng coù 10 saûn phaåm trong ñoù coù 6 saûn phaåm loaïi I vaø 4 saûn phaåm 

loaïi II. Nhaân vieân baùn haøng choïn ngaãu nhieân töø kieän ra 2 saûn phaåm ñeå tröng 

baøy.  

a) Khaùch haøng thöù nhaát choïn ngaãu nhieân 2 saûn phaåm trong soá 8 saûn phaåm coøn 

laïi trong kieän ñeå mua. Tìm xaùc suaát ñeå khaùch haøng naøy mua ñöôïc 2 saûn phaåm 

loaïi I? 
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b) Khaùch haøng thöù hai choïn ngaãu nhieân moät saûn phaåm trong soá 6 saûn phaåm 

coøn laïi trong kieän ñeå mua. Tính xaùc suaát ñeå khaùch haøng thöù hai mua ñöôïc saûn 

phaåm loaïi I neáu khaùch haøng thöù nhaát mua ñöôïc 2 saûn phaåm loaïi I? 

HD: 

a) Gọi Ai laø biến cố nhaân vieân baùn haøng laáy ra i sản phẩm loại I ñeå tröng baøy, i 

= 0, 1, 2 

B laø biến cố khaùch haøng thứ nhất mua ñược 2 sản phẩm loại I. 

P(B) = 1/3  

b) F laø biến cố khaùch haøng thứ hai mua ñược sản phẩm loại I 

P(F/B) = 1/2 

 

 

https://sites.google.com/a/ueh.edu.vn/phamtricao/ 

https://sites.google.com/site/phamtricao/ 
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