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RIEVIEW
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∗ 𝑥𝑖 − 𝑥𝑖−1
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BÀI TOÁN

• Bài toán: Tính thể tích hình trụ cong (vật thể nằm
trên R và nằm dưới mặt cong 𝑧 = 𝑓(𝑥, 𝑦))
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BÀI TOÁN

• Bước 1. Chia hình trụ lớn thành n hình trụ nhỏ có
đường sinh song song trục Oz, đáy có diện tích
∆𝐴1, ∆𝐴2, … , ∆𝐴𝑛
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BÀI TOÁN

• Bước 2. Xấp xỉ thể
tích hình trụ nhỏ

𝑉𝑖 ≈ 𝑓 𝑥𝑖
∗; 𝑦𝑖

∗ ∙ ∆𝐴𝑖
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BÀI TOÁN

• Thể tích gần đúng của hình trụ cong

𝑉 ≈෍

𝑖=1

𝑛

𝑓 𝑥𝑖
∗; 𝑦𝑖

∗ ∙ ∆𝐴𝑖

• Thể tích hình trụ

𝑉 = lim
𝑛→+∞

෍

𝑖=1

𝑛

𝑓 𝑥𝑖
∗; 𝑦𝑖

∗ ∆𝐴𝑖
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ĐỊNH NGHĨA TÍCH PHÂN KÉP

• Xét hàm số 𝑧 = 𝑓(𝑥, 𝑦) xác định trên miền D

• Chia miền D thành n miền con có diện tích
∆𝐴1, ∆𝐴2, ⋯ , ∆𝐴𝑛

• Trên miền con thứ i,

lấy một điểm 𝑀𝑖 𝑥𝑖
∗; 𝑦𝑖

∗ tùy ý

• Lập tổng tích phân Riemann

𝑆𝑛 =෍

𝑖=1

𝑛

𝑓 𝑥𝑖
∗; 𝑦𝑖

∗ ∆𝐴𝑖
Bernhard Riemann

1826-1866
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ĐỊNH NGHĨA

• Nếu lim
𝑛→+∞

𝑆𝑛 = 𝑆 hữu hạn, không phụ thuộc vào

cách chia miền D và không phụ thuộc vào cách

chọn điểm 𝑀𝑖 thì hàm số 𝑧 = 𝑓(𝑥, 𝑦) được gọi là

khả tích trên miền D và S được gọi là tích phân của

hàm 𝑓(𝑥, 𝑦) trên miền D, ký hiệu

ඵ

𝐷

𝑓 𝑥, 𝑦 𝑑𝐴 = 𝑆 = lim
𝑛→+∞

෍

𝑖=1

𝑛

𝑓 𝑥𝑖
∗; 𝑦𝑖

∗ ∆𝐴𝑖
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TÍNH CHẤT

• Ý nghĩa hình học của tích phân kép

𝑉 =ඵ

𝐷

𝑓 𝑥, 𝑦 𝑑𝐴

• Các tính chất

ඵ

𝐷

𝑐. 𝑓 𝑥, 𝑦 𝑑𝐴 = 𝑐ඵ

𝐷

𝑓 𝑥, 𝑦 𝑑𝐴

ඵ

𝐷

𝑓 𝑥, 𝑦 + 𝑔 𝑥, 𝑦 𝑑𝐴 =ඵ

𝐷

𝑓 𝑥, 𝑦 𝑑𝐴 +ඵ

𝐷

𝑔 𝑥, 𝑦 𝑑𝐴
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CÁCH TÍNH 1

𝐼 = ඵ

𝐷

𝑓 𝑥, 𝑦 𝑑𝐴 = න

𝑎

𝑏

න

𝑔1(𝑥)

𝑔2(𝑥)

𝑓 𝑥, 𝑦 𝑑𝑦 𝑑𝑥
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𝐷: ቊ
𝑎 ≤ 𝑥 ≤ 𝑏

𝑔1(𝑥) ≤ 𝑦 ≤ 𝑔2(𝑥)



CÁCH TÍNH 2

𝐼 = ඵ

𝐷

𝑓 𝑥, 𝑦 𝑑𝐴 = න

𝑐

𝑑

න

ℎ1(𝑦)

ℎ2(𝑦)

𝑓 𝑥, 𝑦 𝑑𝑥 𝑑𝑦
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𝐷: ቊ
𝑐 ≤ 𝑦 ≤ 𝑑

ℎ1(𝑦) ≤ 𝑥 ≤ ℎ2(𝑦)



TÍNH TÍCH PHÂN KÉP

• Ví dụ. Tính

𝐼 = න

1

5

න

0

𝑥

8𝑥 − 2𝑦 𝑑𝑦𝑑𝑥

• Ví dụ. Tính

𝐼 = ඵ

𝐷

𝑥 cos 𝑦 𝑑𝐴

miền D giới hạn bởi các đường 𝑦 = 0, 𝑦 = 𝑥2, 𝑥 = 1
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