
Baøi taäp chöông 3.

Baøi 1. Tìm cöïc trò cuûa caùc haøm soá sau:
a) f(x, y) = x2 + y2 − 2x− 6y + 14, b) f(x, y) = y2 − x2,
c) f(x, y) = x4 + y4 − 4xy + 1, d) f(x, y) = 10x2y − 5x2 − 4y2 − x4 − 2y4.

Baøi 2. a) Tìm khoaûng caùch ngaén nhaát töø ñieåm (1, 0,−2) ñeán maët phaúng x + 2y + z = 4;
b) Moät hình hoäp chöõ nhaät coù toång dieän tích caùc maët laø 12m2. Tìm kích thöôùc hoäp sao cho

theå tích hoäp lôùn nhaát;
c) Tìm cöïc trò cuûa f(x, y) = x2 − 2xy + 2y treân mieàn D = [0, 3]× [0, 2].

Baøi 3. a) Moät hình hoäp chöõ nhaät (khoâng coù naép) ñöôïc laøm töø 12m2 bìa cöùng. Tìm kích thöôùc
ñeå theå tích hoäp lôùn nhaát;

b) Tìm cöïc trò cuûa f(x, y) = x2 + 2y2 treân ñöôøng troøn x2 + y2 = 1;
c) Tìm ñieåm treân maët caàu x2 + y2 + z2 = 4 sao cho khoaûng caùch ñeán (3, 1,−1) laø gaàn

nhaát/xa nhaát.

Baøi 4. Cho haøm saûn xuaát cuûa doanh nghieäp laø Q = x0.5 vôùi x ≥ 0, trong ñoù x laø soá ñôn vò ñaàu
vaøo, Q laø soá saûn phaåm ñöôïc saûn xuaát theo x. Giaù moät ñôn vò ñaàu vaøo laø w = 10 vaø giaù saûn
phaåm laø p = 24.
a) Laäp haøm chi phí theo Q.
b) Laäp haøm lôïi nhuaän theo Q vaø veõ ñoà thò caùc haøm : chi phí, doanh thu vaø lôïi nhuaän treân
cuøng heä truïc toaï ñoä.
c) Tìm möùc saûn löôïng ñeå doanh nghieäp toái ña hoaù lôïi nhuaän.Phaân tích taùc ñoäng cuûa giaù saûn
phaåm ñoái vôùi möùc saûn löôïng vaø möùc lôïi nhuaän toái ña.

Baøi 5. Xeùt moät coâng ty saûn xuaát ra 2 loaïi saûn phaåm hoaït ñoäng trong thò tröôøng caïnh tranh hoaøn
haûo. Giaù cuûa caùc saûn phaåm laàn löôït laø P1, P2 vaø haøm toång chi phí coù daïng TC = 2Q2

1 + 2Q2
2.

a) Tìm möùc saûn löôïng cho moãi loaïi saûn phaåm ñeå lôïi nhuaän cöïc ñaïi.
b) Khi giaù P1, P2 cuøng taêng 1% thì lôïi nhuaän thay ñoåi theá naøo?

Baøi 6. Cho haøm doanh thu trung bình AR = 15− Q.
a) Xaùc ñònh möùc doanh thu caän bieân taïi Q1 = 5; Q2 = 8 vaø cho bieát yù nghóa.
b) Xaùc ñònh möùc cheânh leäch cuûa doanh thu caän bieân vaø doanh thu trung bình nhö moät haøm
cuûa Q.
c) Neâu bieåu thöùc toång quaùt xaùc ñònh möùc cheânh leäch cuûa doanh thu caän bieân vaø doanh thu
trung bình neáu haøm doanh thu trung bình coù ñaïo haøm.

Baøi 7. Cho haøm toång chi phí TC = Q3 − 5Q2 + 14Q + 144.
a) Tính heä soá co giaõn cuûa TC theo Q taïi Q = 2.
b) Khaûo saùt söï thay ñoåi tuyeät ñoái cuûa TC theo Q töø ñoù cho nhaän xeùt veà môû roäng saûn xuaát.
c) Cho giaù saûn phaåm laø P = 70, vôùi möùc thueá doanh thu 20%, tính lôïi nhuaän khi Q = 3. Tìm
caùc ñieåm hoaø voân vaø phaân tích söï thay ñoåi cuûa haøm toång lôïi nhuaän.

Baøi 8. Cho haøm toång chi phí TC = 4000 + 10Q + 0.1Q2, giaù caû P ñöôïc xaùc ñònh bôûi phöông
trình Q = 800− 2.5P .
a) Tìm haøm chi phí caän bieân.
b) Tìm haøm chi phí trung bình, khaûo saùt söï thay ñoåi cuûa noù.
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c) Tính heä soá co giaõn cuûa TC taïi P = 80.
d) Tìm haøm lôïi nhuaän, möùc saûn löôïng toái ña hoaù lôïi nhuaän.

Baøi 9. Chi phí trung bình khai thaùc moät loaïi khoaùng saûn laø AC = 12 +
0.1

0.2 + Q
a) Tìm haøm chi phí caän bieân taïi Q = 10.
b) Tìm bieåu thöùc tính cheânh leäch cuûa chi phí trung bình vaø chi phí caän bieân, nhaän xeùt söï thay
ñoåi cuûa noù.
c) Tính heä soá co giaõn cuûa toång chi phí.

Baøi 10. Cho haøm chi phí trung bình ñeå saûn xuaát 1 loaïi saûn phaåm AC = Q2 − 12Q + 60.
a) Xaùc ñònh haøm toång chi phí, phaàn chi phí bieán ñoåi vaø chi phí coá ñònh.
b) Xaùc ñònh caùc bieåu thöùc tính söï thay ñoåi tuyeät ñoái vaø töông ñoái cuûa AC theo Q vaø cho caùc
nhaän xeùt.
c) Xaùc ñònh haøm chi phí caän bieân vaø moâ taû treân cuøng 1 maët phaúng toaï ñoä ñoà thò hai haøm
MC, AC . Töø ñoà thò haõy neâu caùc nhaän xeùt veà quan heä giöõa MC vaø AC .

Baøi 11. Haõy phaân tích tình huoáng toái öu kinh teá trong caùc tröôøng hôïp sau :
a) Haøm saûn xuaát Q = 20K0.4L0.6, giaù voán laø pK = 400, tieàn löông pL = 200 vaø möùc chi phí döï
kieán laø 6000.
b) Haøm saûn xuaát Q = 30K0.5L0.5, giaù voán laø pK = 75, tieàn löông pL = 40 vaø möùc saûn löôïng döï
kieán saûn xuaát laø 850.

Baøi 12. Moät doanh nghieäp ñoäc quyeàn coù ñöôøng caàu, chi phí bieân, doanh thu bieân nhö sau :
P = 400− 0.25Q, MC = 0.3Q, MR = 400− 0.5Q
a) Haõy xaùc ñònh : toång chi phí bieát raèng chi phí coá ñònh cuûa doanh nghieäp laø 20; chi phí bình
quaân vaø toång doanh thu.
b) Haõy xaùc ñònh möùc saûn löôïng toái ña hoaù lôïi nhuaän vaø giaù baùn töông öùng.
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