HUONG DAN BAI TAP TOAN ROI RAC

CHUONG I: CO SO LOGIC

1/ a) p(x) dung < x € [-2,4] ; p(x) sai < x € (—0,-2) U (4,1t0) ; q(x) dung < x € (—o,—1) U (2,+0) ;
q(x) sai < x e [—1,2] . Tir @6 suy ra chan tri ctia cac vi tir twong g theo gia tri cua bién thuc x.
b) Tuong tw a). P&y (x> —3x+10)>0, Vx € R.

2/b) Tacothé vibt A=“Ba+1)=0 va 2a—-5)Ba+1)"'>0“ rdisuyra 4.
¢) va d) Pé y mién xé4c dinh cta biéu thtc roi thé hién 4 twong tu nhu trong b). Tir d6 suy ra A.
e), ), g), h) va i) 4 néu ra cac ti 1¢ va dung mot trong cac ddu <, >, =, <, > . Tir 46 suy ra A.
1), k), D), m) va n) 4 néura cac ) lugng va dung mét trong cac dgu <,>=<,2>2.Tudosuyra A.
0) Ménh de kéo theo ‘ p) Khong ai muon = m(_)i ng}I(‘)’i khong muon  q) Ca 16p = moi ngudi trongrlé'p
s) Céac cau thu = moi cau thu t) — x) Cac tir noi déu cq nghia la “va” y) Ho = moi nguoi trong s0 ho
z),0) Chung t61 = moi nguoi trong ching tdi ; cac anh ay, nhodm bac si, nhém k¥ su dugce hiéu tuong tu

3/aypvyg b)pvg cpvgvr dpnar e)pAg HDpvgvrvs

4/ a) — h) va j) Dung céc luat logic bién doi trong dwong vé trai thanh vé phai.
i) Chiéu (=) : dung qui tic suy dién tam doan luan ; Chiéu (<) : hién nhién

5/ a) - g) Dung cac ludt logic bién doi thanh 1 h), i) va j) Dung céc luat logic bién doi thanh O
a), ¢), f) va g) Co thé dung cac qui tac suy dien dé chung minh hang dung.

6/a) va b)Lan lugt gan y=V va y=3 (mdi cAu xét 2 ménh d& A, va A,)
¢),d), ), f) va g) Lanlugt gan (y=V,5=V), (y=V,8=3),(y=3,8=V), (y=3,5=3) [4 ménh d& ]
Ociu g),déy Vae R,3a’e Zthoa a’<a<a’+1.Kyhiéua’ =[a]va goia’ 1a phin nguyén cua a.

7/a)x |y nghiala“xlaudcsbcua y° e)Déy Vye Q,2Y+27Y>2(Cauchy) f)Asai g)A dung

8/ a) > j) Dung gia thi,é't qui nap yéu N k) va 1) Dung gia thiét qui nap manh

e) va f) Giai thich bat dang thirc phu (dé dang) trudc khi ching minh bat dang thirc chinh.

g) Ty gigithich vn> 0,27 <"+ 1) +(2"+2) "'+ 2" +3)™ + ... +@2"+2")" <1(*) vading
bat dang thirc phu (*) dé chirng minh bat dang thirc chinh.

hyBéy BT 1+7 7 —2)=[7(3"+7" -2)-4(3“ +3)], vk >0

)Péy Vn>0,2](3.7" —3) va co thé chimg minh truc tiép (khong can qui nap).

j)Dit a=2" va b=1 thi (23“‘+ )= a3 +b*=(a+b)[ (a+b)’ - 3ab ] va giai thich 3*72| (2" + 1)

k) Ta c6 (a°+ afo) 2 eZ va (a +al) e Z (*). Xét kZ lvagiast (a"+a")eZ,Vn=1,...,k(*¥)
Péy @ '+a* =@ +a )@ +a!)—@ '+a M) rdidong (*) va (**).

) Tht n=0 va n=1.Xét k>1 vagiasu a,= (\/_) (a"=B"), vn=0,1,..., k (*).

By ai=acta - (V5) (@ + o =B - %) désuyra a = (V5@ -
9/, 11/ va 12/ Dung dinh nghia cua luong tir (néu co), cac qui tic suy dién phdi hop véi cac luit logic.
10/ Chon cac phan vi du ( bang cach gan cho mdi bién ménh dé chan tri 1 hodc 0 tuy ¥ ) sao cho

a), b), f) Mot vé dung Va mot vé sai ¢) va e) V& trai sai d) Vé trai dung
g) — n) V& trai dung, vé phai sai
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CHUONG II : TAP HQOP VA ANH XA

1/C:me {0,£1} van e {123,456} D:chicanchonn e {0,1,2,...,11} va tinh tryc tiép cac phan tir
E:Vne {5678 tim m thoa — <’ <1  F:xétnghiém nguyén cia X222 g
2 n x+4
G:|x|24valx|< 3 +2 <4
2/Biéu dién 4 va B trén truc x’Ox dé xac dinh két qua cac phép toan tap hop bu, giao, hoi va hiéu.
3/ Rt gon bang cac phép toan tip hop a)4 UB  b)B\A «¢) AUBUC d)B e) AUBUCUD
4/ Dung céc phép toan tap hop bién doi vé nay thanh vé kia.

5/ Dung cac phép toan tap hop rit gon cac vé trude khi chimg minh cic bao ham thirc.

7/ a),b) va c¢) Chirng minh “ (x,y) € vé trdi < (x,y) € vé phai «
e) va f) Chung minh “ (x,y) € vé€ trdi = (x,y) € v€ phai

8/2) Xét f(1) b) Xétf(In3) c¢) Xétf(0) d) Xétf(0) e)Coae[1,3]maf(a)=0 f) Xét f(1/1), f(2/2)

9/ a) f(2) =1(1/2) va f(x)<(1/2),Vx € X b) (x)>0 va f(x)=(x+3)" - 12>-12, Vx € X
o) f(1)=13) va f{(X)=Y d)vxte X, [{(x)=1(t) = x=t] va fi(X)=Y \ {2}
e) f(0) =f(2n) va f(x) =2sin(x + n/3), Vx € X cho f(X)=Y HPx)<0,vVxe X va f{(X)=Y

12/ a) Vy € (—1,0), phuong trinh f(x) =y c6 nghiém duy nhattrén X 1a x=y/(1+y)=y/(1-]y])

Vy €[ 0,1), phuwong trinh f(x) =y c6 nghiém duy nhattrén X 1a x=y/(1-y)=y/(1-]|y]).

b) Vy € R, phuong trinh g(x)=y < e+ (1-y)e*-3=0 < t?+(1-y)t—=3=0 v6i t=¢">0
Nhu vay Vy e R, phuong trinh g(x) =y c6 nghiém duy nhét trén R 1a

=1ny—1+«/(y—1)2+12
2
¢) Vy € [ 5,7), phuong trinh h(x)=y < 3x*—yx +2=0 c6 nghiém duy nhattrén [ 1,2) 1a
«/ -24 —Jv =
r* y vi )24 [1,5) [loai nghiém x=x, = 2 y6 c©0,1)]
f) Xét @:(0,3]—)(1,4] voi p(x)=x+1,Vx € (03]. ¢ lasonganhvap '(x)=x—1,Vx € (1,4]
Xét y:(1,4]>(2,47"17] v6i yx)=x+x ', Vxe(l4]
Tacd r=y, . Takiémtra y lasong anh décod r lasonganhva r'=¢ oy
Vy e (2,47".17 ], phuong trinh y(x)=y < x*—yx+1=0 c6 nghiém duy nhét trén ( 1,4] 1a

x=x1=2"(y+ ) =4) vi \y*—4 € (0,15/4 ][ loai nghiém x»=(1/x;) e [ 1/4,1)].

g) Giai cac phuong trinh anh xa, ta c6 u=p.g, v=g,f " va w="f,gp "’

X=X =

CHUONG III : PHUONG PHAP DEM

1/Ding | XUY|=|X|+|Y]|-|XNY]| lan luot cho
(X=A,Y=BUC),(X=B,Y=C) va (X=ANB,Y=ANC).

2/b)Péy Y=BUH voi Htoyyc (EVA), Z=(D\A)UK véi K tiyyc A,
T=(A\B)UL v6i L tuyyc(E\A) va W=PUC v6i P tuyycA.

CuuDuongThanCong.com https://fb.com/tailieudientucntt


http://cuuduongthancong.com?src=pdf
https://fb.com/tailieudientucntt

3/ N =abcdef v6i b,c,d,ee {0,1,...,9},fe {0,2,4,6,8 },a,b,c,d, e, f khdc nhau d6i mot.

a) Truong hop 1 (N 13 s6 nguyén duong) thi a € {1, 2, ...,9}: dung nguyén 1y nhan va nguyén Iy cong.
*Khi f=0:9 cach chon a, 8 cach chon b, 7 cach chon ¢, 6 cach chon d va 5 cach chon e.
*Khi fe {2,4,6,8}:0 e {b,c,d,e} nén ta co thé gia sit b= 0 (3 trudng hop con lai cho cing két qua):

4 cach chon f, 8 cach chon a, 7 cachchon c, 6 cachchon d va 5 cach chon e.

b) Trudng hop 2 (N 1a diy s6 nguyén ) thi a € {0,1,2, ...,9}: 1am twong tu nhu trudng hop 1.

4/b) A=(3}UA’ v6i |A’|=4 va A’ {45,...,10}: dé y sd thp hop A =sb tap hop A’
¢) Xét minA =3, minA =2 hay minA = 1 : moi trudng hop twong tu nhu b) roi dung nguyén Iy cong
d) Cach 1 : phdi hop két qua a) va c) ; Cach 2 : xét minA =4, minA =5 hay minA = 6 : tuong tu nhu ¢)

5/a) Truong hop n=2k chan[ A; = {1,3,....2k = 1)}, A, = {2.4,....2k} ¢co6 |A,|=k]:
kétquala [p(A)\ p(A)[=[pA)[\[p(AD)].
b) Truong hop n=2k+1) e[ A;={1,3,...,2k—-1),2k+ 1)} c6 |A;|=k+1]:tuongtunhu a).

6/ Q={AcS/|A|=5} va A={AcS/|A|=5va 7eA}.Tacod |Q|=4|A]| la mdt phuong trinh
theo 4n s n>7 ma ta can giai. Viéc tinh | A | 1am twong ty nhu b) cta bai 4 .

7/S1={1,3,..,15},S:={2,4,..., 14} c6 |S;|=8 va | S, |=7
a)DémsétapAthoa@;tACSl b)A=AUA,v6iA Sy, |A|=3 va A, S, : nguyén Iy nhan
¢) Nhu b) thém | A; | =5 : nguyén Iy nhan d) Nhu b) thém | A, | = 5,6 hay 7 : nguyén ly nhan va cong

8/ a) Chi can xac dinh di hoc Anh van : s6 cach chiala C .+ CX+ ...+ C'' =2"-2.
b) Chi can x4c dinh d6i nho (c6 khong qua 27'n sinh vién) :
*Khi n=2kchin:sbcachchiala C'+ C*+ ...+ Cr=2""-1+2"'CF.
*Khi n=Q2k+1)1¢:sdcachchiala C'+ C?+ ...+ Cf=2"""-1

9/ Dung t6 hop, nguyén 1y nhan va nguyén 1y cong : a) 6 nam va 6 nit  b) (8 + 4) hay (9 + 3) hay (10 + 2)
¢) (5+7)hay (4 +8) hay (3 +9) hay (2 +10) d) (2 +10) hay (4 +8) hay (6 + 6) hay (8 +4) hay (10 + 2)

10/ Chi quan tam su xuat hién céc bit 1 : dung t6 hop va nguyén ly cong )
a) chon 3 trong 8 b)cotr 4 dén 8 bit 1 c)cotr 0 dén 5 bitl d)cothr 3 dén 5 bit 1

11/ Xem viéc chia but 1an luot cho 4 ngudi chinh 13 4 viéc lién tiép : dung t6 hop va nguyén Iy nhan.
12/b) bat x =u, y3 =v,z"=w va t =h. Ta tim hé sé cia u’v’w’h trong khai trién (2u—v — 3w+ 4h)’
13/b)n  c) n(n —4) [ mdi canh cua da giac lién két véi (n — 4) dinh khong lién ké ] d) Dung a), b) va c)
14/ Nhom nguoi xép gan nhau (nhém nam, nhém nir, nhom d(‘”)’ng nghiép) xem nhu 13 “mot nguoi” xép

hang voi cac ngudi khac. Dung phép hoan vi (461 ndi va doi ngoai), nguyén ly cong va nguyén ly nhan

a)2.515! va 6!5!  b)6!5! c) 417! d) 2.4!6!  e) phoi hop két qua b),c) va d)  £) 3!6!7!8!
15/ Ghi s6 thtr tu cho céc ghé tir 1 dén 10 (theo chiéu kim dong hd).

Dung phép hoan vi (d6i noi va dbi ngoai), nguyén ly cong va nguyén ly nhan.

b) Co 10 cach chia thanh 2 khu : mét khu cho 5 nam ngoi gan nhau, mot khu cho 5 ni ng01 gan nhau.

¢) C6 2 cach chia thanh 5 khu :mdi khu gdm 2 ghé lién tiép danh cho mt cip vo chong ngdi gan nhau.
16/ Tuong ty bai 14. Tinh chat “cing mau” tuong dong voi tinh chat “dong nghiép” hay “ cliing gidi tinh”.

3
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17/ Dung phép hoan vi 1ap. Y tudng nhu bai 16 nhung khong c6 hoan vi d6i noi. Néu c¢6 dinh mau & vi
tri ddu hay vi tri cudi thi khong can quan tim dén cac vi tri @6 khi dém.

18/ — 21/ Dung t6 hop lap, phép doi bién va phép lay bu dé dua vé tru:0'ng hop céac blen nguyén > 0.
Néu 1a bat phuong trinh thi tao thém mot 4n gia nguyén > 0 dé chuyén vé dang phuong trinh.

22/ Pay 1a 2 viéc dong thoi. Dung phép doi bién dé dua vé truong hop cac bién nguyén > 0 10i 4p dung
nguyén 1y nhan va t6 hop lap.

23/ bay la 2 vige lién tiép. Dung phép d6i bién dé dua vé truong hop cac bién nguyén > 0 rdi ap dung
nguyén ly nhan, t6 hop va to6 hop lap.

24/ Pay 1a 2 viéc ddng thoi. Dung nguyén 1y nhan, hoan vi lap, chinh hop, t6 hop lip va nguyén 1y cong.

25/ Dung nguyén 1y Dirichlet. Tao 13 6. Pua cac sb hang ctia A vao cac 6 va mdi 6 nhan khong qua 2 sb
(6 1 chinhan 1 hay 25,06 2 chinhdn 2 hay 24, ...,0 12 chinhan 12 hay 14, 6 13 chi nhan 13)

26/ Dung nguyén 1y Dirichlet. Tao 10 6. Pua cac sé hang ctia A vao cac 6 (6 1 chi nhan tir 1*dén 2°—1;
62 chinhanty 2° dén 3°—1 ; ... ; 69 chinhantr 9% d&n 10°—1; 610 chinhin 10%)

27/ Dung nguyén ly Dirichlet. Chia tam giac déu canh 3 thanh 9 tam giac déu nho canh 1. Dé y rang
hai diém bat ky trong mot tam giac déu nhoé c6 khoang cach khong qua 1.

28/ Dung nguyén 1y Dirichlet. C6 3 dang lich hoc (2 budi, 3 budi, 4 budi). Sb lich hoc c6 thé c6 < 782 .
29/ a) X6a s6 1. Khi d6 24 sb con lai trén duong tron chia thanh 8 nhém rdi nhau (mdi nhém gdm 3 sd
gﬁn nhau). Téng cua 8 r;h(')m nay=(2+3+...+25)> (40 x 8). N .

b) X6a s0 25. Khi d6 24 s6 con lai trén duong tron chia thanh 8 nhom réd1 nhau (mo6i nhom gom 3

s6 gan nhau). Téong cua 8 nhomnay = (1 +2+ ... +24) < (38 x 8).

30/ Dung nguyén ly Dirichlet. A c6 itnhdtla (C.+ C;+ ...+ C.) tap hop con khac @ c6 <5 phan tir.
Téng cac sd hang trong mdi tip con d6 c6 gia tri ndm trong khoang tir 0 dén (10 + 11+ ... + 14) .

CHUONG 1V : HE THUC PE QUI

1/a)a,=2(-3)", Vn>0 b) a, =-5(8""), Yn> 1 ¢)a,=32" +4(-2)", vn=>2
d) an = 3(2") —2(3"), Vn > 0 &) an = (4 —n)2", Vn > 1
2/a)a,=9n—-3,YVn>0 b)a,=3"-5(-2)", Vn>1 ¢)a,=73" +2(1 —n), Vn=>2
d) a, = (50— n* — 7)(—4)", Vn > 0 e)a,=5"+3,vn>3
3/a)a,=2(3")-32"+2,Vn=0 b)a,=2(4")—n-11,Vn>1 ¢)a,=4n+7—5n%, Vn>2
d) an= (4 — 2n)(=1)"=3", Vn >0 &) an = 4(—2)" + (=5)" + (n — 1)3", ¥n > 1

Dan=3n2+5n—n4—4n3—2,Vn22

4/2)S;=1,S,+1=Sx +(n+1) Vn>1 va S,=4" lnz(n+l) Vn > 1.
b)Si1=1,Sps1=Sa+(m+ D" vn>1 va S,=30 n(n+1)(6n +9n? +n—1) Vn 2> 1.
¢)S;=-1,8,+1=S, +(—1)n+1(n+1),Vn21 va Sp=2"'(-1)"n(n’ +2n* - 1), vn> 1.
d)So=2,8+1=Sa+(n+2)n+3)2""", vn>0 va S, =2[2"(n*+n+2)—17],Vn>0.
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€)So=-1,Sn11=Sy+2n+ 1D(=3""", vn>0 va S,=8'[3(-3)"@n—-1)-5], Vn>0.
HS1=-3,Sn1=Sa+(D)""'n+1)n*+3),vn=1 va
Sn=8"[(-1)"(dn’-2n*+8n+7)—71], Vn= 1.

5/a;=2,a,+1= an+(n+1) vVn>1 va a,=2" (n +n+2),Vn>1. i
( dé y duong thang thir (n+ 1) bi n dudng thang truéc d6 chia thanh (n+ 1) doan thing )

6/ 22000 = 7.10%, a, - 1= (1 + 3.10%)a,, ¥n >2000 va a,=7.10°(1 +3.107%) "2 wn > 2000.

W3+2) W3-2
o5 e

(Xét Ap+2=UjU.. Uy Uy + Uy +2 trong 2 truong hop u,+2 =a hay u,4+, #a)

_(5- 3)(1 f (J§+3)(1+\/_

25 W5 2 >
Vn>2 (Xét Ap:2=UjUp...UunUy+ Uy +2 trong 3 truong hop
[Un+2 =2] hay [Up+2=1=uy+1] hay [un+2=1 va uy+1=21]).

(1-~/3)", Vn> 1.

T/ai=3,a,=8,a,+2=2a,+1t2a, Vn=>1 va a,=

8/ a,=1,a3=3,a,+2=a,+1ta, +2,Vn=>2 va

9/ Chirng minh bang cach qui nap (dung gia thiét qui nap manh) theo n > 2.

10/ Tim ¢, d € R thoa a,+; +cby+=d(a, +cby), Vvn >0 (*)
Mit khéc, tir gid thiét ta co a,+ 1+ cbyi 1 = (c+ 3)a, + (2¢ + 2)by, Y > 0 (%)
T (*) va (**),tacd c(c+3)=2c+2 vad=(c+3).Dodd (c=1,d=4) hoac (c=-2,d=1).
Pit u, = (a, + by) va v, = (a,— 2by,), Vn > 0. Hiy chi ra hé thirc dé qui cho méi diy u, (n > 0)
va vy (n > 0) dé tinh duwoc u, va v, theo n>0.Suyra a,=2.4"—-1 va b,=4"+1,Vn>0.

CHUONG V: TAP HQP SO NGUYEN
1/Véi a,beZ,tacd (ab=1 < a=b==x1) va
[ab=-2 < (a=1,b=-2) hodc (a=-1,b=2) hodac (a=2,b=-1) hodc (a=-2,b=1)].

2/a) Vx € [1,+0), Ik e N* k<x < (k+ 1) b) Vx € [1,+0),31 qe N, > <x <(q+ 1)

3/ Chung minh qui nap theo n>2. Va,b,c,d € Z, dé y (a® + b%)(c? + d%) = (ac + bd)* + (ad — be)*.

4/a)Péy y=-1 va x= o1+ b)PEY y=1 va x=1+

y+1 y—1
C)Béy y20 va x20.Xét x=0 va x=1.Khi x>2 thi (3*-1): 4 < x chan
d)bey x(2y+1)=6 va (2y + 1) 1a s6 nguyén 1é.
e)Péy y2x —9)=12 va 2y -9) la sb nguyén lé.

5/Cor,seZ d k=2r+1=3s+1 thi s=2t(teZ) vasuyra k. D&y t(3t+ 1) 1a s6 nguyén chin.

6/a) va b)Viét n=3m+r véi me N, r=0,1,2 thi 2"+1)=2"Q2"- D)+ '+ 1) véi 7/2™-1)
vi 7=(2>-1). Do d6 chi cAn xét (2"+ 1) voi r=0, 1, 2.
¢)Néu n chin (n=2m véi m € N) thi xét chir sb tan cing ciia (9" + 1) = (81™+ 1).
Néu n 16 (m=2m+ 1 véi m e N) thi phan tich (9" + 1) thanh dang (9 + 1)t voi t € N va xét
tinh chan 1¢ cua t.
d) Viét k=11t+r voi te Z vare {0,+1,+2, +3, +4, +5}.
Taco 11/ (K> +3k+5) < 11| +3r+5) < r=4.
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¢)Néu 1211(K*+3k+5) thi 11/(K*+3k+5) va k=11t+4 véi te Z (do 121 =11
Lac do 1211[ (11t+4)* +3(11t+4)+5] va taco didu vo 1y.
f) Tim a, b, c € Z thoa a(6k — 7m) = b(4m — 5k) +ck véi 11 |c. Tuong tu cho g) va h).

7/ a) (=) : d& dang. Taxét (<) :Khi p=3,viét a=3r+u va 3s+v véi r,s € Z va u,v € {0, +1}.
Khi p=7,viét a=7r+u va b=7s+v véi r,s € Z va u,v e {0, +1,+2, +3 }.
Khi p=11,Viét a=llr+tuvab=1ls+v véi r,seZ va u,ve {0,£1,£2, £3,+4 £5}.
Khi p=19,viét a=19r+u va b=19s+v véir,seZ va u,ve {keZ / | k| <9}
Péy pl@@+b) < pl@+v) & u=v=0.

b) Giasa x*+y'=pz> ([1). Pat u=x> va v=y* thi pl@u*+v?). Tir a), tasuyra (plx va ply).

Viét x =px;, va y=py, v6i Xx;, y; € Z* 10i thay vao () déco p3|z2 va suyra p2|z.
Viét z=p’z v6i z € Z* thi x' + y! =pz’(11). Ly luan tuong tu cho ( [11), ta lai c6

9 _ _ _ .2 \ 4 4 2
X2, ¥2, 22 € Z* théa X =pxXo, y1 =py2, 21 =pZ2 va X, + ¥, =pz;.

Tiép tuc 1y ludn trén, ta suyra Vn € N*, Ix,e Z*, x =p" x, : vO 1y !

9/a) Xét m chinva m 1é. Xét sb du cua 2 vé khi chia cho 4. Dung bai 8.
b) Xét m=4t+r voi te Z va r=0, 1,2, 3. Xét s6 du cua hai vé khi chia cho 8. Dung bai 8.

11/ (<) : D& dang. Ta xét (=) : Dat d =(m, n)=[m, n] thi d/m va ml|d. Twong ty cho n.

12/ a) Dung cac dinh nghia cua quan h¢ < va quan h¢ udc s6. , o
b) Chung minh hai vé chtra nhau. Dung dinh nghia cua (r, s) va [r, s]. ¢) Ap dung b) nhiéu lan.

13/ Chon cu thé r,s € Z théa r(21k + 4) + s(14k + 3) = 1. Chirng minh twong tu, ta c6
(12k + 1, -30k — 2) = (6k — 4, 7 — 10k) = (4 — 15k, 5 — 20k) = 1.

14/ Bé y trong 3 s6 nguyén 1¢ lién tiép, co diing mot s6 chia hét cho 3.
a)p 16>3.Néu p=3 thidung. Xét p 16>5.Taco (p+2)1eva 3|(p+2).
b)p 16 >3.Néu p=3 thi dung. Xét p 16>5.Néu (8p + 1) ciing nguyén to thi 3| (8p + 3).
¢)Néu p=2 thi dung. Xét p 1¢ >5. Néu (10p + 1) ciing nguyén t6 thi (20p +2) va (20p +5)
khong chia hét cho 3, nghiala 3 | (20p + 3).

15/ a) Dey n* + 4k* = (n? +2k2) (2nk) va phan tich n *+4k* thanh tich cua 2 sb nguyén > 1.
b) Néu n c6 mét ude sd nguyéntd p>3 thi p 1évadit n=tp voi t € N*. Lic do
Q"+ 1)= [P +1]=Q' F ) [QP =@ P2+ +1] véi 1<@'+ 1)< +1)

16/ Béy plx hay ply. Taxét truong hop plx (truong hop ply 1am tuong tu).
4
y-p
17/ a) Xétkhi plk vakhi p khong chia hét k.
b)p!=m! (p-m)!C] nén plm! (p—m)!C;”].Déy (p,k)=1 khi ke {1,2,...,t} trong do
t—max{m (- m)}
c) Neu p =2 thi hién nhién. Xét p>3 thi p 1é va chia Euclide p=30q+r voi r le, 1 <r<30.
Néu r=9,15,21,25 hodc 27 thi p khong 1a sb nguyén t6.

bat x=pt(teZ) thi y=p vat= 1+

18/a)Pey Vke {2,3,..,p},(q, k) =1.
b) Xét k € A thi k 16 nén cac udc sé nguyén té >0 cia k déulé. Néu moi udc sb nguyén té >0
ciia k déucodang (4t+1) voi t e N thi k ¢ A. Ap dung a).

CuuDuongThanCong.com https://fb.com/tailieudientucntt


http://cuuduongthancong.com?src=pdf
https://fb.com/tailieudientucntt

19/a) Xét d=(a,b)=1.Pat u=(a+b,a—b),v=(a+b,ab) vda w=(a+Db,a’+b.
Tacod ul2a va ul2b..Néu u 1¢ thi ula va ulb, nghiala u=1.Néu u chin thi u=2u véi
wla va u’|b, nghiala w=1 va u=2.
Tacé vl(a+b) va (vla hay v|b) nén (vla va v|b), nghiala v=1.
Tacod wl(a+b) va wl(a®+b*) nén w|2ab. Néu w 1 thi wl(a+b) va w|ab, nghiala
w=1.Néu u chin thi w=2w" véi w’|(a+Db) va w’|ab,nghiala‘1 w=1vaw=2.

b) Xét d=(a, b)=p nguyéntd. Dt u=(a+b,a—b), v=(a+b,ab) va w=(a+b,a’+b).

Viét a=pa’ va b=pb’ voi (a’,b’)=1.
u=p@ +b’,a —b’)=p hay 2p.
v=pv’ v6i v'=(a’+b’,pa’b’). Taco v’ =1[néu p khong chiahét (a’+b’)] va v’ =p
[néu p chiahét (a’+b’)],nghiala v=p hoic p’.
w=pw véi v’=( +b,p[a?+b?]). Tacoé v’=1 hoic 2 [néu p khong chia hét (a’+b’)]
va v’ =p hodc 2p [néu p chiahét (a’+b’)],nghiala v=p hodc 2p hoic p* hoic 2p’.

20/ a) Ta thay blx va a|y nén x=tb va y=ta(teZ).
b) Viét a=da’ va b=db’ v6i (a’,b)=1.Déy xa=yb < xa’=yb’ va 4p dung a).
c)Péy (x—r)a=(y—s)b rdi 4p dung b).
d) Dung thuit toan tim (a, b) va tim r, s € Z thoa ra + sb = (a, b) rdi ap dung c).

21/ a) Mdi uéc s6 >0 cla n c6 dang p!p2...pk v6i 0<<r;,nghiala ¢ c6 (r;+1) cach chon khi
1 <j <k. Dung nguyén 1y nhan dé dém. S6 uéc sé gap 2 1an sé woc sb duong.  b) Suy ngay tir a)
22/ a) Ap dung bai 21.
b) Céc s can tim c6 dang 2*3Y5°7'11°13%37" véi 3<x<14, 4<y<9, 7<y<8, 0<t<10,
2<r<3, 0<s<5 va 2<u< 10. Ding nguyén Iy nhan dé dém.
c¢) Phan tich 1.166.400.000 thanh tich cac thira s0 nguyén to va lam tuong ty nhu b).
24/ Véi p 1a s6 nguyén té > 0, xét s6 lwong ude sé duong cua p" (n € N).
25/ a) (=) : hién nhién. Xét (<) : Viét m = L [ dang t5i gian véi 7 € Z,s € N* va (r,5) =1 ]. Ta co
s
ms"=r".Néu s>2 thi s c6udcsbénguyéntd>0 1a p va (p, )= 1. Tir 46 suy ra mau thudn.

b) Néu Jm e Q thi Jm eN [ do a) ]. Phan tich Jm thanh tich c4c thira sb nguyén tb va déi chiéu
véi gia thiét dé thay mau thuan.

CHUONG VI : QUAN HE TREN CAC TAP HOQP

1/ Liétké tap hop R ={ (x,y) € S*/x Ry } rdi xét cac tinh chét phdn xa, ddi xirng, phdn ximg va truyén.
ayt—-+—- b)—-+t-+ ¢)-——+ d)-+-—- e)+—+—- f)———— (+:¢0 ; —:khong co)

2/ Xét cac tinh chét phan xa, doi xirng, phan xitng va truyén cia R :

a)+——— b)-——— ¢)——++ d)+—-—-+ e)—+—— H——+— (+:¢6 ; —:khongco)

3/ a) thur tu toan phén, cO min va max b) tht tu ban phén, cO min va cac phén tir toi dai
¢) thur tu ban phan, c6 max va cac phan ti toi ticu d) tht tu ban phan, c6 min va max
e) thir tu ban phan, c6 cac phan tir toi ti€u va cac phan tir toi dai f) thtr ty toan phan, c6 min va max

4/ Liétké 12 phantircua S .

5/a) Co6 7 truong hop khac nhau b) C6 4 truong hop khéc nhau
7
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7/b) va d) Chon thtr ty toan phan méi khong tring véi thir tu < thong thudng trén S.
¢) Chon thtr ty toan phan méi khong tring véi thir ty > thong thuong trén S.
8/e)xRy < sinx=siny < (x=y+k2n hay x=n—-y+k2n véi ke Z)

9/a)[a]={xeR/(x—a)(x+a+3)=0}.Biénluinsd phantircia [a](1a 1hay 2)tiytheo a € R
b) Tuong tuy a)

¢) Truonghop () :[a]={x e R/(x—a)(x*+ax+a’+12)=0}={a},VaeR

Truong hop (1) : [a]={x e R/(x —a)(x* +ax +a°—12)=0 }.

Bién luan sé phan tir cuia [ a] (1 1,2 hay 3 ) tiy theo a € R.
d[a]={xeR/(x—a)ax+7)=0}.Bién luan sd phan ttrcua [a](1a 1 hay 2)tuytheo a € R.
e)[a]={xeR/(x—a)ax—4)=0}.Bién luan sé phan tirctia [a](1a 1 hay 2)tiuytheo a € R.
HH[a]={xeR/ (cos’x — cosa)(sinax +2) =0 } = {x € R/ cos2x = cos2a } ¢4 nhirng phan tir nao?

10/a) R co 14 cap b)C,C:C; ¢)C,C:C;+ C.C:C; + C\C.C]

CHUONG VII : HAM BOOLE

1/ Dung céc luat ciia ham Boole dé nhan ra dang da thuc, it gon va nang bac cac don thue.

2/ a)8 té bao 16n loai 1 6, 1 phép phu, 1 cong thirc da thire tdi tiéu.

b) 5 te bao 16n (2 té bao 16n loai 4 6, con lai 1a loai 2 8), 1 phep phu, 1 cong thie da thirc t6i tiéu.

c)4 te bao lon loai 4 6, 2 phep phu tbi tiéu, 2 cong thirc da thire tdi tleu

d)5 te bao 16n (1 té bao 16n loai 4 0, con lai la loai 2 9), 2 phep phu t01 tiéu, 1 cong thuc da thirc tdi tiéu
e)6 te bao lon loai 2 6, 3 phep phu tbi tiéu, 3 cong thirc da thirc tdi tleu

f)6 te bao 16n (5 te bao 16n loai 4 6, con lai 1a loai 2 6), 2 phép phu t01 tleu 1 cong thire da thie t01 tleu
g)7 te bao 16n (2 te bao 16n loai 4 6, con lai 1a loai 2 0), 4 phép phu t01 tleu 1 cong thirc da thuce t01 tleu
h) 8 t& bao 16n (5 té bao 16n loai 4 6, con lai 1a loai 2 6), 5 phép phu tdi tiéu, 1 cong thic da thirc tdi tiéu

Duya vao mdi 6 ciia S = Kar( /) hay S, ta viét duoc dang ndi roi chinh tic cia f va 7

3/a)S=Kar(f)={(1,1),(1.2), (1,3), (2,3), 3.2), (4.2),(4.3), (44) } va S co 5 teba010’n

(1 tébao 16n loai 4 6, con lai 1a loai 2 6), 1 phép phii, I cong thirc da thuc t6i tiéu.

b) S =Kar(f) = { (L,1), (1,2), (1,3), (2,2), (2,3), (3,2), 3,3), (4,1), (4,4) } va S ¢b 5 tebaolorn
(2 tébao 16n loai 4 6, con lai laloai 26),2 phép phu tdi tiéu, 2 cong thirc da thirc tdi tiéu.

¢) S=Kar(f) = { (L1), (1,2), (1,3), (2,1), (2,2), (2,3), (2,4), (3,2), 3.,4), (44) } va S co 6 té bao 16n
(3 té bao 16n loai 4 6, con lai 1a loai 2 6),2 phép phu t6i tiéu, 1 cong thirc da thic t6i tiéu.

d) S=Kar(f)={ (L,1), (1.2), (1,3), (2,1), (2,3), (2,4), 3,1), (4,1), (4.2), (4,3) } va S ¢c6 6 té bao 16n
(3 tébao 16n loai 4 6, con lai 1a loai 2 6), 2 phép phu t6i tiéu, 1 cong thirc da thic t6i tiéu.

e) S=Kar(f) = { (L,1), (1,3), (1,4), (2,3), (3,2), (3.3), (4,1), (4,2),(4,3) } va S co 6 teba010’n
(2 té bao 16n loai 4 6, con lai 1a loai 2 6), 3 phép phu t6i tiéu, 3 cong thirc da thic t6i tiéu.

f) S=Kar(f) = { (13), (1,4), (2,1), (2,2), (3,1), 3,3), (4,1), (4.3), (4.4) } va S c6 6 teba010’n
(1 tébao 16n loai 4 6, con lai 1a loai 2 6), 2 phép phu t6i tiéu, 1 cong thirc da thirc t6i tiéu.

g) S=Kar(f)={(1,4),(2,2), (2,4), 3,1),(3.2), (3,4), (4,2), (4.3), (44) } va S ¢b 7 tebaolorn
(1 tébao lén loai 4 6, con lai 1a loai 2 6),4 phép phu tdi tiéu, 2 cong thic da thirc tdi tiéu.

h) S =Kar(f) = { (1,2), (1,4), (2,1), (2,4), (3.1), (3,3), (4,1), (4.2), (4.3), (4.4) } va S c6 8 té bao 1on
(1 t& bao 16n loai 4 6, con lai la loai 2 6), 5 phép phu t6i tiéu, 1 cong thirc da thuc t6i tiéu.

Dua vao mdi 6 ciia S = Kar( f), ta viét duoc dang ndi rdi chinh tic cua f va f .

4/ Chon mét cong thirc da thirc i tiéu ciia / dé v& mang cac cong tong hop 1.
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5/ a) Co tht ca 2° =64 vector Bool. C6 C; =15 vector Boole c6 diing 2 vi tri nhan gid tri 1.
S6 ham Boole can tinh la 2%~ =2%
b)Co C;+ Co+ ...+ C = 20— (C2+ C)=57 vector Boole c6 it nhat 2 vi tri nhan gia trj 1.
S6 ham Boole can tinh 1a 2% =27 =128
c) S6 ham Boole cin tinh = s ham Boole ctia Fs = 27 =%

d) S6 ham Boole can tinh = s ham Boole cia F; = 22 =28=1256
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