
Chöông 1 

ÑAÏI CÖÔNG VEÀ XAÙC SUAÁT 

1.1. BOÅ TUÙC VEÀ GIAÛI TÍCH TOÅ HÔÏP 

1. Quy taéc coäng vaø quy taéc nhaân 

1- Quy taéc coäng 

 Neáu moät coâng vieäc ñöôïc chia ra k tröôøng hôïp ñeå thöïc hieän, 

tröôøng hôïp 1 coù n1 caùch thöïc hieän xong coâng vieäc, tröôøng hôïp 2 coù n2 

caùch thöïc hieän xong coâng vieäc, ..., tröôøng hôïp k coù nk caùch thöïc hieän xong 

coâng vieäc vaø khoâng coù baát kyø moät caùch thöïc hieän naøo ôû tröôøng hôïp naøy laïi 

truøng vôùi moät caùch thöïc hieän ôû tröôøng hôïp khaùc, thì coù n1 + n2 + ... + nk 

caùch thöïc hieän xong coâng vieäc. 

Ví duï 1.1. Coù bao nhieâu soá coù ba chöõ soá coù toång caùc chöõ soá baèng 4? 

Giaûi. Soá caàn tìm coù daïng   

 - Tröôøng hôïp a = 4:  coù moät soá (400) 

 - Tröôøng hôïp a = 3:  coù hai soá (310, 301) 

 - Tröôøng hôïp a = 2:  coù ba soá (220, 211, 202) 

 - Tröôøng hôïp a = 1:  coù boán soá (130, 121, 112, 103) 

 Vaäy theo quy taéc coäng, coù 1 + 2 + 3 + 4 = 10 soá thoûa maõn baøi 

toaùn. 
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• 2- Quy taéc nhaân 

•  Neáu moät coâng vieäc chia ra k giai ñoaïn, giai ñoaïn 1 coù n1 caùch thöïc 

hieän, giai ñoaïn 2 coù n2 caùch thöïc hieän, ..., giai ñoaïn k coù nk caùch thöïc 

hieän, thì coù n1.n2 ... nk caùch thöïc hieän xong coâng vieäc. 

• Ví duï 1.2. Moät thieát bò ñöôïc taïo bôûi ba boä phaän. Boä phaän 1 coù 10 loaïi, 

boä phaän 2 coù saùu loaïi, boä phaän 3 coù hai loaïi. Hoûi thieát bò treân coù bao 

nhieâu loaïi?  

• Giaûi. Ta chia quaù trình cheá taïo thieát bò ra ba giai ñoaïn: 

•  - Choïn boä phaän 1: coù 10 caùch 

•  - Choïn boä phaän 2: coù saùu caùch 

•  - Choïn boä phaän 3: coù hai caùch 

•  Vaäy theo quy taéc nhaân, coù 10.6.2 = 120 loaïi thieát bò. 

• 2. Chænh hôïp 

•  Moät chænh hôïp chaäp k töø n phaàn töû laø moät boä coù keå thöù töï goàm k 

phaàn töû khaùc nhau laáy töø  n phaàn töû ñaõ cho. 

•  Soá caùc chænh hôïp chaäp k töø n phaàn töû kyù hieäu laø       . 
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• Coâng thöùc tính:  

•     

 

• Ví duï 1.3. Moät lôùp hoïc coù 50 sinh vieân. Coù bao nhieâu caùch laäp moät ban  

• caùn söï lôùp goàm moät lôùp tröôûng, moät lôùp phoù hoïc taäp, moät lôùp phoù ñôøi  

• soáng?  

• Giaûi. Moãi caùch choïn ban caùn söï töông öùng vôùi moät caùch choïn ba phaàn töû  

• khaùc nhau coù keå thöù töï töø 50 phaàn töû. Do ñoù soá caùch choïn laø:  

 

 

• 3. Chænh hôïp laëp 

•  Moät chænh hôïp laëp chaäp k töø n phaàn töû laø moät boä coù keå thöù töï goàm 

k phaàn töû khoâng caàn khaùc nhau laáy töø n phaàn töû ñaõ cho. 

•  Soá caùc chænh hôïp laëp chaäp k töø n phaàn töû kyù hieäu laø   

• Coâng thöùc tính:  

•     

 

• Ví duï 1.4. Coù bao nhieâu caùch ñeå taùm ngöôøi leân naêm toa taøu?  
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• Giaûi. Moãi caùch ñeå taùm ngöôøi leân taøu töông öùng vôùi moät caùch choïn taùm 

phaàn töû coù keå thöù töï khoâng caàn khaùc nhau töø naêm phaàn töû. Do ñoù soá 

caùch leân taøu laø: 

•     

• 4. Hoaùn vò 

•  Moät hoaùn vò töø n phaàn töû laø moät boä coù keå thöù töï goàm n phaàn töû 

khaùc nhau ñaõ cho. 

•  Soá caùc hoaùn vò töø n phaàn töû kyù hieäu laø Pn. 

•  Coâng thöùc tính: Pn = n! 

• Ví duï 1.5. Moät toå coù 10 hoïc sinh. Coù bao nhieâu caùch saép toå naøy ñöùng 

thaønh moät haøng doïc?  

• Giaûi. Moãi caùch ñöùng thaønh moät haøng doïc töông öùng vôùi moät hoaùn vò töø 

10 phaàn töû. Do ñoù soá caùch ñöùng thaønh moät haøng doïc laø: 

•   P10 = 10! = 3628800   

• 5. Toå hôïp 

•  Moät toå hôïp chaäp k töø n phaàn töû laø moät taäp con goàm k phaàn töû laáy töø 

n phaàn töû ñaõ cho. 

•  Soá toå hôïp chaäp k töø n phaàn töû kyù hieäu laø      . 
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• Coâng thöùc tính :  

•              

 

•   

• Ví duï 1.6. Moät lôùp coù 50 sinh vieân. Hoûi coù bao nhieâu caùch choïn ba ngöôøi 

tröïc lôùp? 

• Giaûi. Moãi caùch choïn ba ngöôøi tröïc lôùp töông öùng vôùi moät caùch choïn moät 

taäp con coù ba phaàn töû töø 50 phaàn töû. Do ñoù soá caùch choïn laø:  

 

 

 

• 6. Coâng thöùc nhò thöùc Newton 

•      

•    
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• Ví duï 1.7. Chöùng minh 

•          a)   

•          

•          b)  

 

• Giaûi. a) Nhaän ñöôïc töø ñaúng thöùc (*) baèng caùch cho x = 1 

•  b) Laáy ñaïo haøm hai veá cuûa (*) theo x 

 

•   

• Cho x = 1 ta coù ñaúng thöùc caàn chöùng minh. 

• 1.2. BIEÁN COÁ VAØ QUAN HEÄ GIÖÕA CAÙC BIEÁN COÁ 

• 1- Pheùp thöû ngaãu nhieân. Bieán coá 

•  Pheùp thöû ngaãu nhieân laø söï thöïc hieän nhöõng ñieàu kieän ñaõ ñaët ra ñeå  

• nghieân cöùu moät hieän töôïng ngaãu nhieân naøo ñoù. 

•  Moãi keát quaû cuûa pheùp thöû goïi laø moät bieán coá.  

• Ví duï 1.8. a) Ñeå nghieân cöùu hieän töôïng ngaãu nhieân veà söï xuaát hieän saáp  

• hay ngöûa khi tung moät ñoàng tieàn, ta tieán haønh pheùp thöû   : tung moät ñoàng  

• tieàn. Keát quaû nhaän ñöôïc seõ laø S (ñöôïc maët saáp) hoaëc laø N (ñöôïc maët  

• ngöûa) S vaø N laø nhöõng bieán coá 
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• b) Choïn ngaãu nhieân moät sinh vieân trong lôùp, ta ñöôïc caùc bieán coá A: sinh  

• vieân ñoù laø nöõ; B: sinh vieân ñoù laø nam; C: sinh vieân ñoù laø sinh vieân gioûi... 

• 2- Caùc loaïi bieán coá 

•  Bieán coá ñöôïc chia thaønh caùc loaïi sau: 

•  - Bieán coá troáng (hay bieán coá khoâng theå coù): laø bieán coá khoâng bao  

• giôø xaûy ra khi pheùp thöû thöïc hieän, kyù hieäu laø . 

•  - Bieán coá chaéc chaén: laø bieán coá luoân luoân xaûy ra khi pheùp thöû thöïc  

• hieän, kyù hieäu laø   . 

•  - Bieán coá ngaãu nhieân: laø bieán coá coù theå xaûy ra hoaëc khoâng xaûy ra  

• tuyø thuoäc vaøo töøng pheùp thöû. 

• Ví duï 1.9. Trong ví duï 1.8a, neáu ñoàng tieàn coù caû hai maët ñeàu ngöûa, thì S  

• laø bieán coá troáng, N laø bieán coá chaéc chaén. 

•  Trong ví duï 1.8b, neáu lôùp hoïc ñoù khoâng coù nam thì A laø bieán coá  

• chaéc chaén, B laø bieán coá troáng. 

•  Noùi chung, caùc bieán coá trong ví duï 1.8 laø bieán coá ngaãu nhieân.  

• 3- Bieán coá baèng nhau 

•   Bieán coá A goïi laø keùo theo bieán coá B neáu A xaûy ra thì B xaûy ra, kyù  

• hieäu laø           . 

•  Neáu ñoàng thôøi coù           vaø           thì caùc bieán coá A vaø B goïi laø baèng  

• nhau, kyù hieäu laø A = B. 



BA

BA AB 
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• Ví duï 1.10. Tung moät con xuùc xaéc. Goïi Ai laø bieán coá ñöôïc i nuùt (i =1,6 ), 

B laø bieán coáá ñöôïc soá nuùt chia heát cho 3, C laø bieán coá ñöôïc soá nuùt chaün, 

P2 laø bieán coá ñöôïc soá nuùt nguyeân toá chaün. Khi ñoù ta coù: 

•    ,     

•                                      ,                    ,   

• Töø caùc ñònh nghóa, vôùi moïi bieán coá A ta coù:   

  

• Do caùc quan heä naøy neân ta coù: caùc bieán coá troáng ñeàu baèng nhau vaø caùc  

• bieán coá chaéc chaén ñeàu baèng nhau. 

• 4- Caùc pheùp toaùn treân bieán coá 

•  Cho hai bieán coá A vaø B. Khi ñoù ta goïi: 

•  Toång cuûa A vaø B, hay A coäng B, laø bieán coá xaûy ra khi A xaûy ra  

• hoaëc B xaûy ra, kyù hieäu A + B. 

•  Hieäu cuûa A vaø B, hay A tröø B, laø bieán coá xaûy ra neáu A xaûy ra  

• nhöng B khoâng xaûy ra, kyù hieäu A – B. 

•  Tích cuûa A vaø B, hay A nhaân B, laø bieán coá xaûy ra neáu A vaø B ñoàng  

• thôøi xaûy ra, kyù hieäu A.B hoaëc AB. 

•  Cho moät bieán coá A. Khi ñoù ta goïi ñoái laäp cuûa A laø bieán coá xaûy ra  

• neáu A khoâng xaûy ra vaø khoâng xaûy ra neáu A xaûy ra, kyù hieäu      . 

•   
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• Vôùi caùc bieán coá A, B, C tuyø yù ta coù caùc bieán coá sau: 

•  1- A + B = B + A,  A.B = B.A 

•  2- (A + B) + C = A + (B + C),  (A.B).C = A.(B.C) 

•  3- A(B + C) = A.B + A.C,  A + (B.C) = (A + B).(A + C) 

•  4- A – (B + C) = (A – B).(A – C),  A – (B.C) = (A – B) + (A – C) 

•  5-            thì A + B = B,  A.B = A 

•  6-   

•          7-   

•        Vì                                               neân theo 5- ta coù:  

•   A + A = A,  A.A = A 

•   A +      = A,  A.      =    

•                         A + 

•       Vì                    neân theo 4- ta coù: 

•  8-                     ,                    (quy taéc ñoái ngaãu) 

•  Vôùi caùc bieán coá A1, A2, ..., An ta coù: 

•    A1 + A2 + ... + An 

• laø bieán coá xaûy ra khi coù ít nhaát moät bieán coá Ai xaûy ra (i =      ) 

•    A1.A2 ... An  
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• laø bieán coá xaûy ra khi taát caû caùc Ai ñeàu xaûy ra (i =     ) 

•        

•    

 

• Ví duï 1.11. Vôùi caùc kyù hieäu nhö trong ví duï 1.10 ta coù: 

•   A3 + A6 = B,  A2 + A4 + A6 = C 

•   Ai.Aj =  vôùi moïi     

•                        B.C = A6 

•   C – B = A2 + A4, C – A6 = A2 + A4 

• Ví duï 1.12. Baén ba phaùt vaøo bia. Goïi Ai laø bieán coá phaùt thöù i truùng (       

). Haõy bieåu dieãn qua A1, A2, A3 caùc bieán coá: 

•   A: caû ba phaùt ñeàu truùng  

•   B: coù ít nhaát moät phaùt truùng  

•   C: coù moät (vaø chæ moät) phaùt truùng 

•   D: coù nhieàu nhaát hai phaùt truùng. 
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• Giaûi. Ta coù: 

•   A = A1A2A3 

•   B = A1 + A2  + A3 =    

 

 

•  5- Nhoùm ñaàây ñuû caùc bieán coá 

•  Hai bieán coá A vaø B goïi laø xung khaéc neáu              . 

•  Caùc bieán coá A1, A2, ..., An goïi laø ñoâi moät xung khaéc neáu hai bieán 

coá khaùc nhau baát kyø trong ñoù ñeàu xung khaéc, töùc laø: 

•   Ai .Aj =     vôùi moïi i  j 

•  Caùc bieán coá A1, A2, ..., An goïi laø moät nhoùm ñaày ñuû caùc bieán coá 

neáu chuùng ñoâi moät xung khaéc vaø ít nhaát moät trong chuùng chaéc chaén xaûy 

ra, töùc laø: 

•   

 

• Ví duï 1.13. a) A1, A2, A3, A4, A5, A6 trong ví duï 1.10 laø moät nhoùm ñaày 

ñuû caùc bieán coá. 

•  b) Vôùi moïi bieán coá A, hai bieán coá A,    laø moät nhoùm ñaày ñuû caùc 

bieán coá. 
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• 1.3. ÑÒNH NGHÓA XAÙC SUAÁT 

• 1. Caùc ñònh nghóa xaùc suaát  

• 1- Ñònh nghóa coå ñieån 

•  Ta goïi caùc tröôøng hôïp ñoàng khaû naêng laø caùc tröôøng hôïp maø khaû 

naêng xaûy ra cuûa chuùng ngang baèng nhau. 

•  Ta goïi moät tröôøng hôïp laø thuaän lôïi cho bieán coá A neáu tröôøng hôïp 

naøy xaûy ra thì A xaûy ra. 

• Ví duï 1.14. Tung moät con xuùc xaéc (caân ñoái, ñoàng chaát) thì ñöôïc 1 nuùt, 2 

nuùt, ..., 6 nuùt laø ñoàng khaû naêng; ñöôïc 1 nuùt vaø ñöôïc soá nuùt leû laø khoâng 

ñoàng khaû naêng; ñöôïc 1 nuùt laø thuaän lôïi cho ñöôïc soá nuùt leû. 

• Ñònh nghóa 1.1. Giaû söû pheùp thöû coù n tröôøng hôïp ñoàng khaû naêng, trong 

soá ñoù coù m tröôøng hôïp thuaän lôïi cho bieán coá A. Khi ñoù ta goïi xaùc suaát 

cuûa bieán coá A laø:  

•        

 

•  Nhö vaäy, xaùc suaát cuûa bieán coá A laø tyû soá veà khaû naêng bieán coá xuaát 

hieän.  

• Ví duï 1.15.  a) Tung moät ñoàng tieàn caân ñoái, ñoàng chaát. 

•  Goïi S laø bieán coá ñöôïc maët saáp, N laø bieán coá ñöôïc maët ngöûa. Ta coù: 
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• b) Tung moät con xuùc xaéc caân ñoái vaø ñoàng chaát, vôùi kyù hieäu nhö trong ví 

duï 1.10, ta coù: 

•   

•              P(A1) = P(A2) = ... P(A6) =  

 

 

 

•  Ví duï 1.16. Moät lôùp hoïc coù 30 hoïc sinh, trong ñoù coù 10 nöõ. Choïn 

ngaãu nhieân ba ngöôøi tröïc lôùp. Tính xaùc suaát cuûa bieán coá A: trong ba 

ngöôøi ñöôïc choïn coù ñuùng moät ngöôøi nöõ. 

• Giaûi. Soá tröôøng hôïp ñoàng khaû naêng: choïn ba ngöôøi töø 30 ngöôøi laø . Soá  

• tröôøng hôïp thuaän lôïi cho bieán coá A laø             . Töø ñoù xaùc suaát cuûa bieán 

coá A laø:  

•       

 

• 2- Ñònh nghóa hình hoïc 

•  Ta goïi ñoä ño cuûa moät taäp treân moät ñöôøng laø ñoä daøi, trong moät maët 

laø dieän tích, trong khoâng gian laø theå tích cuûa taäp ñoù.  

• Trong maët phaúng caùc taäp naèm treân moät ñöôøng coù ñoä ño baèng 0, trong 

khoâng gian caùc taäp naèm treân moät maët coù ñoä ño baèng 0. 
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• Ñònh nghóa 1.2. Giaû söû caùc tröôøng hôïp ñoàng khaû naêng ñaët töông öùng vôùi 

caùc ñieåm taïo thaønh moät taäp coù ñoä ño M, caùc tröôøng hôïp thuaän lôïi cho 

bieán coá A töông öùng vôùi caùc ñieåm taïo thaønh moät taäp coù ñoä ño m. Khi ñoù 

ta goïi xaùc suaát cuûa bieán coá A laø: 

       

            

       Ví duï 1.17. (Baøi toaùn gaëp gôõ). Hai ngöôøi baïn heïn gaëp nhau taïi moät ñòa 

ñieåm theo quy öôùc nhö sau: 

•  - Moãi ngöôøi ñoäc laäp ñeán ñieåm heïn trong khoaûng töø 7 giôø ñeán 8 giôø 

•  - Moãi ngöôøi ñeán neáu khoâng gaëp ngöôøi kia thì ñôïi 30 phuùt hoaëc ñeán 

8 giôø thì khoâng ñôïi nöõa 

•  Tính xaùc suaát hai ngöôøi gaëp nhau. 

• Giaûi. Goïi 7 + x, 7 + y laø thôøi ñieåm maø hai ngöôøi naøy ñeán ñieåm heïn,                                           

•                     Caùc tröôøng hôïp ñoàng khaû naêng töông öùng vôùi caùc ñieåm (x,y) 

taïo thaønh hình vuoâng coù caïnh baèng 1, coù dieän tích (ñoä ño) baèng 1. 

•  Caùc tröôøng hôïp thuaän lôïi cho bieán coá A (hai ngöôøi gaëp nhau) töông 

öùng vôùi caùc ñieåm (x,y) thoûa maõn: 

M

m
)A(P 

1y,x0 

2

1
yx 



Chöông 1.ÑAÏI CÖÔNG 

• Caùc ñieåm naøy taïo thaønh hình coù gaïch cheùo trong hình veõ. Dieän tích hình 

naøy laø:          

•  1 –  

 

• töø ñoù:   

 

• 3- Ñònh nghóa thoáng keâ 

•  Giaû söû trong n pheùp thöû vôùi ñieàu kieän nhö nhau bieán coá A xuaát 

hieän k laàn. Khi ñoù ta goïi: 

 

 

• laø taàn suaát xuaát hieän bieán coá A trong n pheùp thöû. 

 

• Theo ñònh lyù Bernoulli (ñònh lyù 4.15 chöông 4), giôùi haïn naøy luoân toàn 

taïi. Trong thöïc teá ngöôøi ta thöôøng laáy: 

 

• vôùi n khaù lôùn. 

•     
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• Ví duï 1.18. Theo doõi moãi 10.000 beù môùi sinh, thaáy coù 5097 beù trai. Ta  

• coù xaùc suaát sinh con trai laø gaàn baèng: 

 

 

•  4- Ñònh nghóa xaùc suaát theo tieân ñeà 

•  Xaùc suaát cuûa moät bieán coá A duø ñònh nghóa theo coå ñieån, hình hoïc  

• hay thoáng keâ ñeàu coù ba tính chaát sau ñaây: 

•  (i)                    vôùi moïi bieán coá A 

•  (ii)    

•          (iii) Neáu A vaø B xung khaéc thì: P(A + B) = P(A) + P(B). 

•  Töø ñoù ta coù theå ñöa ra ñònh nghóa xaùc suaát theo phöông phaùp tieân  

• ñeà nhaèm thoáng nhaát caùc ñònh nghóa (ñònh nghóa coå ñieån, ñònh nghóa hình  

• hoïc vaø ñònh nghóa thoáng keâ). 

•  Ñònh nghóa 1.3. Kyù hieäu A laø taäp hôïp caùc bieán coá trong moät pheùp thöû.  

• Ta goïi xaùc suaát laø moät quy taéc ñaët moãi  A vôùi moät soá P(A) thoûa maõn caùc  

• tieân ñeà: 

•  (I)                          A 

•  (II)   

•          (III) Vôùi moïi daõy bieán coá ñoâi moät xung khaéc (An)  A 
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•     

 

 

• Bôûi vì (I) – (III)  (i) – (iii) neân moïi xaùc suaát ñeàu coù caùc tính chaát (i) – 

(iii). Neáu A höõu haïn thì (i) – (iii)  (I) – (III). Do ñoù trong tröôøng hôïp naøy, 

coù theå duøng (i) – (iii) thay cho (I) – (III) trong ñònh nghóa xaùc suaát. 

• 2. Xaùc suaát cuûa bieán coá ñoái laäp 

• Ñònh lyù 1.1. Vôùi moïi bieán coá A ta coù: 

•     

• Chöùng minh. Theo (iii) vaø (i): 

•   P(A +    ) = P(A) + P(   ) 

•   P(A +     ) = P(    ) = 1 

• do ñoù:  P(A) + P(    ) = 1 

• 3. Ñònh lyù coäng xaùc suaát 

•   Theo (iii) ta coù ñònh lyù coäng trong tröôøng hôïp caùc bieán coá ñoâi moät 

xung khaéc. 

• Ñònh lyù 1.2. Neáu A1, A2, ..., An laø caùc bieán coá ñoâi moät xung khaéc thì: 
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•    P(A1 + A2 + ... + An) = P(A1) + P(A2) + ... + P(An) 

•  Baây giôø ta seõ chöùng minh ñònh lyù trong tröôøng hôïp toång quaùt. 

• Ñònh lyù 1.3. Vôùi caùc bieán coá tuyø yù A vaø B ta coù: 

•   P(A + B) = P(A) + P(B) – P(A.B) 

• Chöùng minh. Vì BA    A neân theo tính chaát 5- muïc 4 phaàn 1.2: 

•   A + BA = A 

•  töø ñoù: A + B = A + B(A +    ) = A + BA + B    = A + B   

• Do A vaø B xung khaéc neân theo (iii): 

•   P(A + B) =P(A) + P(B   )                                      (1.1) 

• töông töï:  B = B       + BA neân 

•   P(B) = P(B   ) + P(BA) 

• hay:  P(B    ) = P(B) – P(AB) (1.2) 

• töø (1.1) vaø (1.2) ta coù: 

•   P(A + B) = P(A) + P(B) – P(A.B)  

• AÙp duïng ñònh lyù 1.3 vaø baèng quy naïp ta coù: 

• Ñònh lyù 1.3’. Cho A1, A2, ..., An laø caùc bieán coá baát kyø, khi ñoù: 
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• Ví duï 1.19. Trong 50 hoïc sinh cuûa lôùp coù 20 gioûi vaên, 25 gioûi toaùn, 10 

gioûi caû vaên vaø toaùn. Choïn ngaãu nhieân moät hoïc sinh cuûa lôùp. Tính xaùc 

suaát hoïc sinh naøy gioûi vaên hoaëc gioûi toaùn. 

• Giaûi. Goïi A vaø B laàn löôït laø bieán coá hoïc sinh ñöôïc choïn gioûi vaên vaø gioûi 

toaùn. 

•   Khi ñoù A + B laø bieán coá hoïc sinh ñöôïc choïn gioûi vaên hoaëc gioûi 

toaùn. Theo ñònh lyù 1.3: 

•   

 

• 1.4. XAÙC SUAÁT COÙ ÑIEÀU KIEÄN 

• 1. Ñònh nghóa vaø coâng thöùc tính  

•  Cho hai bieán coá A vaø B. Ta goïi xaùc suaát cuûa bieán coá A khi bieán coá 

B ñaõ xaûy ra laø xaùc suaát cuûa A vôùi ñieàu kieän B, kyù hieäu laø P(A/B). 

• Ví duï 1.20. Vôùi caùc kyù hieäu nhö trong ví duï 1.8, ta coù: 

•   

•          P(A1/C) = 0 ;  P(A2/C) =        ;  P(B/C) =  
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• Ñònh lyù 1.4.  

 

•  Chöùng minh. Ta chöùng minh cho tröôøng hôïp pheùp thöû coù n tröôøng hôïp  

• ñoàng khaû naêng. Giaû söû trong n tröôøng hôïp naøy coù m tröôøng hôïp thuaän lôïi  

• cho B, k tröôøng hôïp thuaän lôïi cho A.B. Vì B ñaõ xaûy ra neân soá tröôøng hôïp  

• ñoàng khaû naêng luùc naøy laø m, soá tröôøng hôïp thuaän lôïi cho A trong ñoù  

• chính laø soá tröôøng hôïp thuaän lôïi cho AB, töùc laø k. Vì vaäy: 

 

 

 

• 2. Ñònh lyù nhaân xaùc suaát. Tính ñoäc laäp cuûa caùc bieán coá 

• Ñònh lyù 1.5. Vôùi caùc bieán coá tuyø yù A vaø B, ta coù: 

•   P(AB) = P(A)P(B/A) = P(B)P(A/B) 

• Chöùng minh. Theo ñònh lyù 1.4: 

•    P(AB) = P(B)P(A/B) 

• vì:   P(AB) = P(BA)  

• neân ta cuõng coù:  P(AB) = P(A)P(B/A) 
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• AÙp duïng ñònh lyù 1.5 vaø baèng quy naïp ta coù: 

• Ñònh lyù 1.5’.   P(A1A2...An) = P(A1)P(A2/A1)...P(A1/A1A2...An–1) 

•  Baây giôø ta ñöa ra ñieàu kieän ñeå xaùc suaát cuûa tích baèng tích cuûa caùc  

• xaùc suaát. 

•  Hai bieán coá A vaø B goïi laø ñoäc laäp neáu xaùc suaát cuûa bieán coá naøy  

• khoâng  phuï thuoäc vaøo söï xaûy ra hay khoâng xaûy ra cuûa bieán coá kia, töùc  

• laø: 

•   P(A/B) = P(A) vaø P(B/A) = P(B) 

•  Chuù yù raèng chæ caàn thoûa maõn moät trong hai ñieàu kieän naøy thì seõ  

• thoûa maõn ñieàu kieän kia. Thaät vaäy, neáu P(A/B) = P(A) thì:  

•      

 

 

• Caùc bieán coá A1, A2, ..., An goïi laø ñoäc laäp  

• toaøn theå neáu xaùc suaát cuûa moãi bieán coá trong ñoù khoâng phuï thuoäc vaøo söï  

• xaûy ra hay khoâng xaûy ra cuûa moät toå hôïp baát kyø cuûa caùc bieán coá khaùc. 

•  Töø ñònh lyù 1.5 vaø 1.5’ ta coù: 
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• Ñònh lyù 1.6. Neáu A vaø B ñoäc laäp thì: 

•   P(AB) = P(A)P(B) 

•  Neáu A1,A2, ..., An ñoäc laäp toaøn theå thì: 

•   P(A1,A2, ..., An) = P(A1)P(A2) ... P(An) 

•  Chuù yù raèng neáu A, B ñoäc laäp thì caùc caëp A,   ;     , B;     ,     cuøng 

ñoäc laäp. Tính ñoäc laäp toaøn theå cuûa nhieàu bieán coá cuõng coù tính chaát töông 

töï. 

• Ví duï 1.21. Coù ba hoäp bi, moãi hoäp bi coù 10 bi. Trong hoäp thöù i coù i bi ñoû,           

10 – i bi xanh (           ). Laáy ngaãu nhieân töø moãi hoäp ra moät bi. 

•  a) Tính xaùc suaát caû ba bi laáy ra ñeàu ñoû 

•  b) Tính xaùc suaát ba bi laáy ra coù hai ñoû, moät xanh 

•  c) Bieát ba bi laáy ra coù hai ñoû, moät xanh, tính xaùc suaát bi laáy ra töø 

hoäp thöù hai maøu xanh.  

• Giaûi. Goïi Ai laø bieán coá bi laáy ra töø hoäp i ñoû (           ). Ta nhaän xeùt raèng 

A1, A2, A3 ñoäc laäp toaøn theå. 

•  a) Bieán coá ba bi laáy ra ñeàu ñoû laø A1A2A3. 

•    

•               P(A1A2A3) = P(A1)P(A2)P(A3) =  

B BA A
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• b) Bieán coá ba bi laáy ra coù hai ñoû, moät xanh laø: 

 

• vì F laø toång cuûa ba bieán coá ñoâi moät xung khaéc neân: 

•   P(F) =  P(A1 A2    3) + P(A1    2 A1) + P(   1 A2 A3) 

•                 

•                                =  

 

• c) Ta caàn tính P(   2/F). Theo coâng thöùc tính xaùc xuaát coù ñieàu kieän 

 

 

• Ví duï 1.22. Moät loâ haøng 10 saûn phaåm trong ñoù coù ba pheá phaåm. Laáy 

ngaãu nhieân töøng saûn phaåm ra kieåm tra ñeán khi gaëp ñuû ba pheá phaåm thì 

döøng laïi. 

•  a) Tính xaùc suaát döøng laïi ôû laàn kieåm tra thöù ba 

•  b) Tính xaùc suaát döøng laïi ôû laàn kieåm tra thöù tö 

•  c) Bieát ñaõ döøng laïi ôû laàn kieåm tra thöù tö, tính xaùc suaát ôû laàn kieåm 

tra thöù hai gaëp pheá phaåm. 

321321321
AAAAAAAAA  F 

092,0

10

3
.

10

2
.

10

9

10

3
.

10

8
.

10

1

10

7
.

10

2
.

10

1


A A A

A

23

6

92,0

24,0

)F(P

)AAA(P

)F(P

)F.A(P
)F/A(P

3212

2 



Chöông 1.ÑAÏI CÖÔNG 

• Giaûi. Goïi Ai laø bieán coá laàn kieåm tra thöù i gaëp pheá phaåm             . 

•  a) Bieán coá döøng laïi ôû laàn kieåm tra thöù ba laø A1 A2 A3: 

•   P(A1 A2 A3) = P(A1)P(A2/A1)P(A3/A1 A2) 

•                                           

       

 

• b) Bieán coá döøng laïi ôû laàn kieåm tra thöù tö laø: 

 

•   

•  ta coù:       

 

 

• töông töï ta cuõng coù: 

•                         P(A12A3A4) = P(1A2A3A4) =    

 

• Vì F laø toång cuûa ba bieán coá ñoâi moät xung khaéc neân: 
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• c) Ta caàn tính:  

•                              

 

 

 

 

•   

• 3. Coâng thöùc xaùc suaát ñaày ñuû. Coâng thöùc Bayeøs 

•  Cho A1, A2, ..., An laø moät nhoùm ñaày ñuû caùc bieán coá (phaàn 1.2). 

• Ñònh lyù 1.7 

•  a) Vôùi moïi bieán coá F ta coù: 

•  P(F) = P(A1).P(F/ A1) + P(A2).P(F/ A2) + ... + P(An).P(F/ An)  

• (coâng thöùc xaùc suaát ñaày ñuû). 

•  b) Vôùi moãi k (               ), ta coù: 

•      

 

 

• (coâng thöùc Bayeøs). 

)F(P

)AAAAAAA(P

)F(P

)F.A(P
  /F)P(A

43243212

2




3

2

120

1
.3

120

1
.2



n,1  k 





n

1i

ii

kkkk

k

)A/F(P)A(P

)A/F(P).A(P

)F(P

)A/F(P).A(P
)F/A(P



Chöông 1.ÑAÏI CÖÔNG 

• Chöùng minh 

•   a) Ta coù:  

•     

 

• Vì                                 ñoâi moät xung khaéc neân: 

•  P(F) = P(F A1) + P(F A2) + ... + P(F An) 

•         = P(A1).P(F/ A1) + P(A2).P(F/ A2) + ... + P(An).P(F/ An) 

•  b) Theo ñònh lyù 1.4 vaø 1.5 ta coù: 

•   

 

• Ví duï 1.23. Coù 20 kieän haøng, moãi kieän coù 10 saûn phaåm. Trong soá ñoù coù  

• taùm kieän loaïi 1, moãi kieän coù moät pheá phaåm; baûy kieän loaïi 2, moãi kieän  

• coù ba pheá phaåm; naêm kieän loaïi 3, moãi kieän coù naêm pheá phaåm. Laáy ngaãu  

• nhieân moät kieän, roài töø kieän laáy ngaãu nhieân moät saûn phaåm. 

•          a) Tính xaùc suaát saûn phaåm laáy ra laø pheá phaåm 

•  b) Bieát saûn phaåm laáy ra laø pheá phaåm, tính xaùc suaát kieän laáy ra laø             

• loaïi 2. 
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• Giaûi. Goïi Ai laø bieán coá kieän laáy ra thuoäc loaïi i (). Khi ñoù A1, A2, A3 laø 

moät nhoùm ñaày ñuû caùc bieán coá. Goïi F laø bieán coá saûn phaåm laáy ra töø kieän 

laø pheá phaåm. 

•  a) Theo coâng thöùc xaùc suaát ñaày ñuû: 

•   P(F) = P(A1).P(F/ A1) + P(A2).P(F/ A2) + P(A3).P(F/ A3) 

•          

•                                =   

 

•         b) Theo coâng thöùc Bayeøs: 

 

 

 

 

• 4. Daõy pheùp thöû Bernoulli. Coâng thöùc Bernoulli 

• 1- Coâng thöùc Bernoulli 

•  Moät daõy n pheùp thöû goïi laø moät daõy n pheùp thöû Bernoulli neáu: 

•  - Caùc pheùp thöû ñoäc laäp vôùi nhau 

•   
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• - Trong moãi pheùp thöû xaùc suaát cuûa bieán coá A maø ta quan taâm coù xaùc suaát  

• P(A) = p khoâng ñoåi. 

•  Xaùc suaát p goïi laø xaùc suaát thaønh coâng, soá laàn A xuaát hieän trong n  

• pheùp thöû goïi laø soá laàn thaønh coâng trong daõy pheùp thöû Bernoulli. 

•  Kyù hieäu Pn(k) = Pn(k,p) laø xaùc suaát ñeå coù k laàn thaønh coâng;                  

q = 1 – p. 

• Ñònh lyù 1.8.                                                         (coâng thöùc Bernoulli). 

• Chöùng minh. Kyù hieäu Ai laø bieán coá pheùp thöû thöù i thaønh coâng (). Goïi F  

• laø bieán coá coù k laàn thaønh coâng thì F laø toång cuûa  bieán coá ñoâi moät xung  

• khaéc coù daïng: 

•    

 

• trong ñoù:  

• Do tính ñoäc laäp neân: 

 

 

• töø ñoù:  

•                                                                                  
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• Kyù hieäu Pn(k1,k2) laø xaùc suaát ñeå coù töø k1 ñeán k2 laàn thaønh coâng trong  

• daõy n pheùp thöû Bernoulli. Theo coâng thöùc Bernoulli ta coù: 

•    

 

 

• Nhaän xeùt. Trong muïc 4.4 cho ta caùch tính gaàn ñuùng Pn(k) vaø Pn(k1,k2). 

• Ví duï 1.24. Haøng trong kho coù 20% pheá phaåm. 

•  a) Laáy ngaãu nhieân naêm pheá phaåm. Tính xaùc suaát trong naêm saûn  

• phaåm naøy:  1) Coù hai pheá phaåm 

•     2) Coù ít nhaát moät pheá phaåm 

•  b) Caàn laáy ít nhaát bao nhieâu saûn phaåm ñeå xaùc suaát coù ít nhaát moät 

• pheá phaåm khoâng nhoû hôn 0,99?  

• Giaûi. a) Soá pheá phaåm trong naêm saûn phaåm laáy ra laø soá laàn thaønh coâng  

• trong daõy naêm pheùp thöû Bernoulli vôùi xaùc suaát thaønh coâng p = 0,2. 

•     1)    

 

         2)   
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• b) Goïi n laø soá saûn phaåm caàn laáy ra. Khi ñoù xaùc suaát coù ít nhaát moät pheá 

phaåm laø: 

•      

• Ta caàn tìm n nhoû nhaát ñeå: 

•    

 

•            

 

• Vaäy ít nhaát phaûi laáy ra n = 21 saûn phaåm. 

• 2- Soá coù khaû naêng nhaát 

•  Trong daõy n pheùp thöû Bernoulli, soá m coù xaùc suaát Pn(m) lôùn nhaát  

• goïi laø soá coù khaû naêng nhaát. 

• Ñònh lyù 1.9. Soá coù khaû naêng nhaát baèng [np – q] hoaëc [np – q] + 1. 

• Chöùng minh. Ta coù: 
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•      

 

 

• vì vaäy neáu:   

 

•      

• Do ñoù, soá coù khaû naêng nhaát laø:  

•    [np – q] hoaëc [np –q] + 1    

• Ví duï 1.25. Tung moät con xuùc xaéc 500 laàn. Soá maët 6 nuùt coù khaû naêng 

xuaát hieän nhaát laø bao nhieâu?  

• Giaûi. Soá maët 6 nuùt xuaát hieän laø soá laàn thaønh coâng trong daõy 500 pheùp 

thöû Bernoulli vôùi xaùc suaát thaønh coâng p =      . Theo ñònh lyù 1.9, soá coù 

khaû naêng nhaát laø: 

•   [500.      –     ] = [82,5] = 82 hoaëc 82 + 1 = 83 
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• BAØI TAÄP  

• 1.1.  a) Coù bao nhieâu soá ñieän thoaïi goàm baûy chöõ soá, soá ñaàu khaùc 0 vaø               

khaùc 1? 

•   b) Coù bao nhieâu soá ñieän thoaïi goàm baûy chöõ soá, soá ñaàu khaùc 0, khaùc 

1 vaø toång cuûa baûy chöõ soá ñoù laø soá chaün? 

•  c) Coù bao nhieâu soá ñieän thoaïi goàm baûy chöõ soá, soá ñaàu khaùc 0, khaùc 

1 vaø baûy chöõ soá ñoâi moät khaùc nhau? 

• 1.2. a) Coù bao nhieâu soá chaün goàm saùu chöõ soá khaùc nhau töøng ñoâi moät, 

trong ñoù chöõ soá ñaàu tieân laø chöõ soá leû? 

•  b) Coù bao nhieâu soá chaün goàm saùu chöõ soá khaùc nhau töøng ñoâi moät, 

trong ñoù coù ñuùng ba chöõ soá leû vaø ba chöõ soá chaün (chöõ soá ñaàu tieân phaûi 

khaùc 0)? 

• 1.3.  a) Coù bao nhieâu soá töï nhieân goàm saùu chöõ soá ñoâi moät khaùc nhau 

(chöõ soá ñaàu tieân phaûi khaùc 0), trong ñoù coù maët chöõ soá 0 nhöng khoâng coù 

maët chöõ soá 1?   

•          b) Coù bao nhieâu soá töï nhieân goàm baûy chöõ soá ñoâi moät khaùc nhau 

(chöõ soá ñaàu tieân phaûi khaùc 0), bieát raèng chöõ soá 2 coù maët ñuùng hai laàn, 

chöõ soá 3 coù maët ñuùng ba laàn vaø caùc chöõ soá coøn laïi coù maët khoâng quaù 

moät laàn? 
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• 1.4. Moät baøn daøi coù hai daõy gheá ñoái dieän nhau, moãi daõy goàm saùu gheá. 

Ngöôøi ta muoán xeáp choã ngoài cho saùu hoïc sinh tröôøng A vaø saùu hoïc sinh 

tröôøng B vaøo baøn noùi treân. Hoûi coù bao nhieâu caùch xeáp trong moãi tröôøng 

hôïp sau: 

•  a) Baát cöù hai hoïc sinh naøo ngoài caïnh nhau hoaëc ñoái dieän nhau thì 

khaùc tröôøng vôùi nhau 

•  b) Baát cöù hai hoïc sinh naøo ngoài ñoái dieän nhau thì khaùc tröôøng vôùi 

nhau. 

• 1.5. Coù bao nhieâu caùch xeáp 10 ngöôøi ngoài thaønh haøng ngang sao cho A 

vaø B ngoài caïnh nhau, coøn C vaø D thì khoâng ngoài caïnh nhau? 

• 1.6. Moät loaïi bieån soá xe goàm moät soá kí hieäu vaø boán chöõ soá sau cuøng (ví 

duï nhö  50AB, 3507; 60NN, 0369; ...). Hoûi coù theå coù: 

•  a) Bao nhieâu bieån soá xe cuøng moät loaïi?  

•         b) Bao nhieâu bieån soá xe cuøng loaïi maø coù boán soá sau cuøng ñeàu khaùc 

nhau? 

• 1.7. Ñeå laäp 700 baûng ñaêng kyù, moãi baûng goàm ba kyù soá, caàn phaûi duøng ít 

nhaát bao nhieâu chöõ soá neáu: 

•  a) Caùc chöõ soá coù theå truøng nhau trong moät baûng? 

•  b) Caùc chöõ soá khoâng theå truøng nhau trong moät baûng? 
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• 1.8. Coù bao nhieâu tröôøng hôïp ta nhaän ñöôïc caùc soá khaùc nhau khi tung  

• cuøng moät luùc:  

•  a) Hai xuùc xaéc? 

•  b) Ba xuùc xaéc? 

• 1.9. Cho P(x,y,z) laø ñieåm trong khoâng gian ba chieàu vôùi caùc toïa ñoä  

• nguyeân döông chæ goàm moät chöõ soá. Hoûi: 

•  a) Coù bao nhieâu ñieåm nhö vaäy? 

•  b) Coù theå laáy moät heä goàm nhieàu nhaát maáy ñieåm nhö vaäy sao cho  

• khoâng coù baát cöù hai ñieåm naøo cuøng naèm trong moät maët phaúng vuoâng goùc  

• vôùi truïc Ox? 

•  c) Coù bao nhieâu heä goàm moät soá ñieåm nhö vaäy maø trong moãi heä  

• khoâng coù baát cöù hai ñieåm naøo cuøng naèm trong moät maët phaúng vuoâng goùc  

• vôùi truïc Ox? 

• 1.10. Treân maët phaúng coù 10 ñieåm, trong ñoù coù boán ñieåm thaúng haøng,  

• ngoaøi ra khoâng coù baát cöù ba ñieåm naøo nöõa thaúng haøng. Coù bao nhieâu  

• tam giaùc coù ba ñænh taïi caùc ñieåm ñaõ cho? 

• 1.11. Tính toång: 

•         a)  

•    

•          

•   
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• b)   

 

• c)  

 

• 1.12. Moät loâ 20 boùng ñeøn, trong ñoù coù saùu boùng 110V vaø 14 boùng 220V. 

Hoûi: 

•  a) Coù maáy caùch laáy moät luùc boán boùng ñeøn töø loâ ra? 

•  b) Coù maáy caùch laáy moät luùc boán boùng ñeøn sao cho trong ñoù coù hai 

boùng 110V? 

•  c) Coù maáy caùch laáy moät luùc boán boùng ñeøn sao cho trong ñoù coù ít 

nhaát hai boùng 110V? 

• 1.13. Coù bao nhieâu caùch saép xeáp 15 cuoán saùch khaùc nhau vaøo ba ngaên 

keùo sao cho ngaên thöù nhaát coù saùu cuoán, ngaên thöù hai coù baûy cuoán? 

• 1.14. Coù bao nhieâu ngöôøi tham gia vaøo cuoäc ñaáu côø, neáu bieát raèng cuoäc 

ñaáu ñoù coù taát caû 10 vaùn côø vaø moãi ñaáu thuû phaûi ñaáu vôùi moãi ñaáu thuû 

khaùc moät vaùn?  
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• 1.15. Giaûi caùc phöông trình: 

•   a)    

 

•   b)   

•   

•   c)                                                                    , theo caùc bieán m, n. 

 

• 1.16. Trong moät ngaên buoàng treân xe löûa coù hai daõy gheá ñoái maët nhau,  

• moãi daõy coù naêm choã ngoài coù ñaùnh soá. Trong soá 10 haønh khaùch vaøo ngaên  

• ñoù coù boán ngöôøi muoán quay maët veà höôùng taøu ñi, ba ngöôøi muoán quay  

• maët veà höôùng ngöôïc laïi. Hoûi coù theå coù bao nhieâu caùch saép xeáp choã ngoài  

• cho hoï sao cho caùc yeâu caàu treân ñeàu ñöôïc thoûa? 

• 1.17. Moâ taû bieán coá ñoái laäp cuûa caùc bieán coá sau: 

•  a) Hai maët hình laät leân khi tung hai ñoàng tieàn kim loaïi 

•  b) Ñöôïc bi traéng khi ruùt moät bi töø hoäp goàm hai bi traéng, ba bi ñen 

vaø boán bi ñoû  

•         c) Khi baén ba phaùt thì truùng caû ba 

•         d) Ít nhaát moät phaùt truùng khi baén naêm phaùt 

•   
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•          e) Truùng khoâng quaù hai phaùt khi baén naêm phaùt 

•  f) Ñaáu thuû thöù nhaát thaéng trong moät vaùn côø vua. 

• 1.18. Baén ba phaùt vaøo bia. Goïi Ai laø phaùt thöù i truùng (i = 1, 2, 3). Bieåu  

• dieãn caùc bieán coá sau qua caùc Ai vaø caùc bieán coá ñoái laäp cuûa chuùng: 

•  a) Caû ba phaùt ñeàu truùng 

•  b) Caû ba phaùt ñeàu traät 

•  c) Ít nhaát moät phaùt truùng 

•  d) Ít nhaát moät phaùt traät 

•  e) Khoâng ít hôn hai phaùt truùng 

•  f) Khoâng quaù moät phaùt truùng 

•  g) Truùng khoâng sôùm hôn phaùt thöù ba. 

• 1.19. Moät lôùp hoïc coù 36 hoïc sinh, trong ñoù coù moät nöûa laø nam, moät nöûa  

• laø nöõ ñöôïc chia ñoâi moät caùch ngaãu nhieân ra thaønh hai nöûa: nöûa 1 vaø nöûa 

2. Tìm xaùc suaát ñeå  trong moãi nöûa soá nam vaø soá nöõ baèng nhau. 

• 1.20. Moät nhaø coù 10 laàu, baûy ngöôøi vaøo thang maùy ôû taàng treät. Tìm xaùc  

• suaát ñeå moãi ngöôøi leân moät laàu (coi raèng moãi ngöôøi leân moät laàu ñoäc laäp  

• vôùi nhau).  
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• 1.21. Laáy ngaãu nhieân moät soá ñieän thoaïi goàm baûy chöõ soá, soá ñaàu khaùc 0  

• vaø khaùc 1.  

•  a) Tìm xaùc suaát ñeå ñöôïc baûy chöõ soá ñoù ñeàu khaùc nhau 

•  b) Tìm xaùc suaát ñeå soá ñieän thoaïi ñoù chia heát cho 5 

•  c) Tìm xaùc suaát ñeå toång cuûa baûy chöõ soá ñoù laø moät soá leû. 

• 1.22. Coù moät loâ boùng ñeøn maøu goàm 36 boùng, trong ñoù coù boán boùng maøu  

• xanh. Laáy ngaãu nhieân laàn löôït, khoâng hoaøn laïi hai boùng. Tìm xaùc suaát  

• sao cho: 

•  a) Laàn thöù 2 laáy ñöôïc boùng maøu xanh, neáu chöa bieát laàn thöù nhaát  

• boùng maøu gì 

•  b) Laàn thöù 2 laáy ñöôïc boùng maøu xanh, neáu laàn thöù nhaát laáy ñöôïc  

• boùng maøu xanh. 

• 1.23. Moät heä thoáng phuïc vuï coù boán maùy töï ñoäng. Xaùc suaát ñeå trong moät  

• ngaøy laøm vieäc, maùy thöù nhaát caàn ngöôøi ñöùng maùy laø 0,7; maùy thöù hai laø 

0,8; maùy thöù  ba laø 0,9; maùy thöù tö laø 0,85. Tìm xaùc suaát ñeå trong moät 

ngaøy laøm vieäc: 

•  a) Caû boán maùy caàn ngöôøi ñöùng 

•  b) Caû boán maùy khoâng caàn ngöôøi ñöùng 

•  c) Ít nhaát moät maùy caàn ngöôøi ñöùng 

•  d) Ít nhaát moät maùy khoâng caàn ngöôøi ñöùng. 
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• 1.24. Trong moät hoäp coù M bi traéng vaø N-M bi ñen. Ruùt ngaãu nhieân n  

• vieân bi theo caùch ruùt coù hoaøn laïi (moãi laàn ruùt moät bi xem noù maøu gì, ghi  

• laïi roài traû vaøo hoäp). Tìm xaùc suaát cuûa caùc bieán coá sau: 

•  a) Laàn ruùt thöù k ñöôïc bi traéng 

•  b) Laàn ruùt thöù k vaø thöù m ñeàu ñöôïc caùc vieân bi traéng 

•  c) Troøn n laàn ruùt ñöôïc ñuùng i vieân bi traéng. 

• 1.25. Trong maët phaúng ta keû nhöõng ñöôøng thaúng song song caùch ñeàu  

• nhau moät khoaûng 2a, gieo ngaãu nhieân moät caây kim coù ñoä daøi baèng 2t      

• (t < a) leân maët phaúng aáy. Tìm xaùc suaát ñeå caây kim caét moät ñöôøng thaúng. 

• 1.26. Choïn ngaãu nhieân moät ñieåm A treân ñoaïn [0,1], töùc laø vôùi cuøng moät  

• khaû naêng nhö nhau A coù theå laø baát cöù ñieåm naøo trong [0,1]. Ñieåm A chia  

• ñoaïn [0,1] thaønh hai ñoaïn nhoû: goïi T1 laø ñoä daøi ñoaïn ngaén hôn vaø T2 laø  

• ñoä daøi ñoaïn daøi hôn. Tìm P (T1 < x) vaø P (T2 < x) cho moïi soá thöïc x. 

1.27. Cho hình vuoâng moãi caïnh daøi moät ñôn vò. Laáy ngaãu nhieân moät  

• ñieåm A trong hình aáy, töùc laø vôùi cuøng moät khaû naêng nhö nhau A coù theå  

• laø baát cöù ñieåm naøo trong hình vuoâng. Tìm xaùc suaát cuûa caùc bieán coá sau: 

•  a) Khoaûng caùch töø A ñeán moät caïnh hình vuoâng khoâng quaù x 

•  b) Khoaûng caùch töø A ñeán caïnh gaàn nhaát khoâng quaù x 

•    
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•          c) Khoaûng caùch töø A ñeán taâm hình vuoâng khoâng quaù x 

•  d) Khoaûng caùch töø A ñeán moät ñænh coá ñònh cuûa hình vuoâng khoâng 

quaù x. 

• 1.28. Boû ngaãu nhieân naêm laù thö vaøo naêm phong bì ñaõ ñeà ñòa chæ tröôùc.  

• Tìm xaùc suaát ñeå: 

•  a) Caû naêm laù ñeàu ñuùng ngöôøi nhaän 

•  b) Laù thö thöù nhaát ñuùng ngöôøi nhaän 

•  c) Laù thö thöù nhaát vaø laù thö thöù hai ñuùng ngöôøi nhaän 

•  d) Chæ moät laù thö ñuùng ngöôøi nhaän. 

• 1.29. Xeáp ngaãu nhieân naêm ngöôøi leân baûy toa taøu ñöôïc ñaùnh soá. Tìm xaùc  

• suaát cuûa caùc bieán coá sau: 

•  a) Naêm ngöôøi leân cuøng moät toa 

•  b) Naêm ngöôøi leân naêm toa ñaàu 

•  c) Naêm ngöôøi leân naêm toa khaùc nhau 

•  d) A vaø B cuøng leân toa ñaàu 

•  e) A vaø B leân cuøng toa 

•  f) A vaø B leân cuøng toa, ngoaøi ra khoâng coù ai khaùc leân toa naøy. 
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• 1.30. Cho moät hoäp bi cuøng côõ goàm ba bi xanh, boán bi traéng vaø naêm bi  

• ñoû. Töø hoäp ruùt ngaãu nhieân, laàn löôït khoâng hoaøn laïi töøng bi cho ñeán khi  

• ñöôïc bi ñoû thì döøng laïi. Tìm xaùc suaát ñeå: 

•  a) Coù hai bi traéng vaø moät bi xanh ñöôïc ruùt ra 

•  b) Khoâng coù bi traéng naøo ñöôïc ruùt ra. 

• 1.31. Baén ba phaùt vaøo maùy bay ñòch, phaùt thöù nhaát truùng ñích vôùi xaùc  

• suaát 0,5; phaùt thöù hai truùng ñích vôùi xaùc suaát 0,6 vaø phaùt thöù ba truùng  

• ñích vôùi xaùc suaát 0,8. Bieát raèng khi bò truùng moät phaùt, maùy bay rôi vôùi  

• xaùc suaát 0,3; khi bò truùng hai phaùt maùy bay rôi vôùi xaùc suaát 0,6; khi bò  

• truùng ba phaùt thì chaéc chaén maùy bay rôi. Tìm xaùc suaát ñeå maùy bay rôi. 

• 1.32. Coù hai hoäp, hoäp 1 chöùa hai bi traéng taùm bi ñen, hoäp 2 chöùa ba bi  

• traéng hai bi ñen. Töø moãi hoäp ruùt ngaãu nhieân moät bi boû ñi, sau ñoù soá bi  

• coøn laïi cuûa hai hoäp boû chung vaøo moät hoäp roãng thöù ba. Töø hoäp thöù ba  

• laáy ngaãu nhieân ra moät bi. Tìm xaùc suaát ñeå bi laáy ñöôïc laø traéng.  

• 1.33. Coù 12 caùi hoäp goàm 

•  a) Saùu hoäp thaønh phaàn A1: moãi hoäp chöùa saùu bi traéng, boán bi ñen 

•  b) Ba hoäp thaønh phaàn A2: moãi hoäp chöùa hai bi traéng, taùm bi ñen 
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•          c) Hai hoäp thaønh phaàn A3: moãi hoäp chöùa saùu bi traéng, boán bi ñen 

•  d) Moät hoäp thaønh phaàn A4: chöùa boán bi traéng, saùu bi ñen. 

•  Laáy ngaãu nhieân moät hoäp roài töø ñoù laáy ra moät bi thì thaáy ñöôïc bi 

traéng. Tìm xaùc suaát ñeå bi ñoù ñöôïc laáy ra töø hoäp coù thaønh phaàn A3. 

• 1.34. Hai xaï thuû moãi ngöôøi baén truùng moät phaùt ñaïn vaøo bia, xaùc suaát  

• truùng ñích cuûa ngöôøi thöù nhaát laø 0,9 vaø ngöôøi thöù hai laø 0,7. Tính caùc xaùc  

• suaát: 

•  a) Coù ñuùng moät phaùt truùng 

•  b) Caû hai phaùt ñeàu truùng 

•  c) Coù ít nhaát moät phaùt truùng. 

• 1.35. Coù moät chuyeán taøu hoûa goàm n toa döøng baùnh taïi moät ga. Coù k  

• haønh khaùch môùi leân taøu (k  n). Coi raèng moãi ngöôøi coù theå leân moät toa  

• baát kyø, haõy tính xaùc suaát sao cho moãi toa ñeàu coù haønh khaùch môùi ngoài. 

1.36. Ñeå saûn xuaát moät loaïi saûn phaåm, coù theå duøng moät trong hai maùy.  

• Tæ leä pheá phaåm ñoái vôùi maùy thöù nhaát laø 0,03; ñoái vôùi maùy thöù hai laø  

• 0,02. Töø moät kho goàm 2/3 saûn phaåm cuûa maùy thöù nhaát vaø 1/3 saûn phaåm  

• cuûa maùy thöù hai, ngöôøi ta ruùt huù hoïa moät saûn phaåm. Tính xaùc suaát sao  

• cho saûn phaåm ñoù khoâng phaûi pheá phaåm  
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• 1.37. Coù hai loâ chi tieát, moät loâ goàm 12 chieác vaø loâ kia goàm 10 chieác, moãi  

• loâ coù moät pheá phaåm. Ruùt huù hoïa moät chi tieát töø loâ thöù nhaát troän vaøo loâ  

• thöù hai roài tieáp ñoù töø loâ thöù hai ruùt ra huù hoïa moät chi tieát. Haõy tính xaùc  

• suaát ñeå chieác ñoù laø pheá phaåm. 

• 1.38. Coù moät tin töùc ñieän baùo taïo thaønh töø caùc tín hieäu (.) vaø (-). Qua  

• thoáng keâ cho bieát laø do taïp aâm, bình quaân 2/5 tín hieäu (.) vaø 1/3 tín hieäu  

• (-) bò meùo. Bieát raèng tæ soá caùc tín hieäu chaám vaø vaïch trong tin truyeàn ñi  

• laø 5 : 3. Tính xaùc suaát sao cho nhaän ñuùng tín hieäu ñi neáu: 

•  a) Nhaän ñöôïc (.) 

•  b) Nhaän ñöôïc (-). 

• 1.39. Trong soá 18 xaï thuû, naêm ngöôøi baén truùng ñích vôùi xaùc suaát 0,8; baûy  

• ngöôøi baén truùng ñích vôùi xaùc suaát 0,7; boán ngöôøi baén truùng ñích vôùi xaùc  

• suaát 0,6 vaø hai ngöôøi baén truùng ñích vôùi xaùc suaát 0,5. Choïn huù hoïa moät  

• xaï thuû vaø cho anh ta baén moät phaùt, nhöng keát quaû khoâng truùng bia. Hoûi  

• xaï thuû aáy coù khaû naêng thuoäc nhoùm naøo nhieàu nhaát?  

• 1.40. Tæ leä ngöôøi nghieän thuoác laù ôû moät vuøng laø 30%. Bieát raèng tæ leä  

• ngöôøi bò vieâm hoïng trong soá nhöõng ngöôøi nghieän laø 60%, coøn tæ leä ngöôøi  

• bò vieâm hoïng trong soá nhöõng ngöôøi khoâng nghieän laø 10%.  
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•         a) Laáy ngaãu nhieân moät ngöôøi thaáy raèng ngöôøi aáy bò vieâm hoïng. Tính 

xaùc suaát ngöôøi aáy nghieän thuoác 

•  b) Neáu ngöôøi ñoù khoâng bò vieâm hoïng, tính xaùc suaát ngöôøi ñoù nghieän 

thuoác. 

• 1.41. Trong moät thaønh phoá noï, ngöôøi ta thoáng keâ ñöôïc nhö sau: 

 

 

 

 

• Cho raèng xaùc suaát ñeå moät treû sinh ra laø trai hoaëc gaùi ñeàu laø 0,5 vaø khoâng 

phuï thuoäc vaøo caùc treû khaùc 

•  a) Choïn ngaãu nhieân moät gia ñình trong thaønh phoá ñoù. Tìm xaùc suaát 

ñeå gia ñình ñoù coù ñuùng hai con gaùi 

•  b) Choïn ngaãu nhieân moät ñöùa con trong soá nhöõng ñöùa con cuûa caùc gia 

ñình aáy. Tìm xaùc suaát ñeå ñöùa con aáy thuoäc gia ñình coù ñuùng 2 con gaùi nhö 

trong phaàn a). 

Soá con trong gia ñình (n) 0 1 2 3 4 5 

Tæ leä phaàn traêm gia ñình coù n  

con (trong toång soá caùc gia ñình) 15 20 30 20 10 5 
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• 1.42. Coù hai hoäp bi cuøng côõ, hoäp 1 chöùa boán bi traéng vaø saùu bi xanh, hoäp  

• 2 chöùa naêm bi traéng vaø baûy bi xanh. Laáy ngaãu nhieân moät hoäp, töø hoäp ñoù  

• laáy ngaãu nhieân moät bi thì ñöôïc bi traéng. Tìm xaùc suaát ñeå vieân bi tieáp  

• theo, cuõng laáy töø hoäp treân ra, laø bi traéng. 

• 1.43. Xaùc suaát ñeå saûn xuaát ra moät chi tieát ñieän töû loaïi toát laø 1/3. Tìm xaùc  

• suaát ñeå trong moät loâ 15 chi tieát coù: 

•  a) Naêm chi tieát loaïi toát 

•  b) Töø boán ñeán baûy chi tieát loaïi toát. 

• 1.44. Töø moät ngaên goàm 20 quaû caàu traéng vaø hai quaû caàu ñen, ngöôøi ta  

• ruùt ra 10 laàn, moãi laàn moät quaû ñoàng thôøi hoaøn laïi sau khi ruùt. Tính soá laàn  

• chaéc nhaát xuaát hieän moät quaû caàu ñen vaø xaùc suaát töông öùng. 

• 1.45. ÔÛ moät ñoaïn ñöôøng phoá trong moät giaây coù moät xe qua vôùi xaùc suaát  

• p, khoâng coù xe naøo qua vôùi xaùc suaát q = 1 – p, khoâng phuï thuoäc vaøo  

• khoaûng thôøi gian khaùc. Moät ngöôøi ñi boä muoán baêng qua ñöôøng caàn coù ba  

• giaây khoâng coù xe naøo ñi ngang qua. Tìm xaùc suaát ñeå ngöôøi ñi boä ñöùng ôû  

• leà ñöôøng phaûi chôø: 

•          a) 3 giaây 

•  b) 4 giaây 

•  c) 5 giaây. 
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