NG DUNG HINH HOC CUA
TICH PHAN XAC BINH



Bal toan dién tich

D: a < x < b, y nam gitra 0 va f(x)

N

y =f(X)

S(D) = ff(x)dx




Bal toan dién tich

D:a < X < b, y nam gitra f,(x) va f,(x)

y :fz()y

S(D) = f f,(x) - f,(x)|dx




Bal toan dién tich

ld

D: ¢ <y < d, nam gitra 0 va f(y)
X =1(y)

S(D) = f f(y)dy




Bal toan dién tich

D:c <y < d, nam gitra f,(y) va f,(y)

s©) = [160)- )y

:

X =f(y)

/X =f,(¥)




Luwu y

C6 thé vé hinh cac dudng cong don gian hoac
tim hoanh d6(tung do giao diém) dé xac dinh
can tich phan.

*Tinh hoanh dd giao di€ém = tich phan tinh
theo bién x(nguoc lai la tinh theo y)



Lwru y vé tinh déi xirng

Néu mién D dbéi xirng qua Ox, D, la phan phia
trén Ox cua D

S(D) =25(D,)




Vi du

Tinh dién tich mién phang gi¢i han bai:

y =vX(x-2),y =0

Hoanh do giao diém: 0, 2

S(D) = f Vx(x- 2)- 0dx

Lz\/}(Z X)dx = —1

D




Vi du

Tinh dién tich mién phang gi¢i han bai:

y =X°,y =0,X +y =2

1.5 5

0.5+

-0.5

-0.5-




Vi du

Tinh dién tich mién phang gi¢i han bai:

y =X°,y =0,X +y =2

1.5

0.5

-0.5

-0.5-

S(D) = de + f (2- x)dx

é Hoac
¥)& SO ﬁ(z y)- Jlydy

6



Vi du

Tinh dién tich mién D gi&¢i han bdi cac duvong:
y? + 8x = 16, y? — 24x = 48

Tung do giao diém: Yy =+/24

16- y° y’- 48
3 24

/24
S(D) = f - dx

)

_f4 16- y? y?- 48

_m\s} 24




Bai toan thé tich

D:,a < x < b, y ndm git*a 0 va f(x)

D.AEM

L B

1 |I||||I
_@-I'-‘I-DE |I||||||||IIIIII
-ﬁj E. 1.0 1.5 Rl 5 30

3155— ¥

Quay D xung quanh Ox

-36-



Vat thé tao ra c6 dang tron xoay.




Bai toan thé tich

D: a < x < b, y nam gitra 0 va f(x)

N

y =f(X)

V, =n f f2(x)dx




Bai toan thé tich

D: a < x < b, y nam gitra 0 va f(x)

Mién D phai
nam vé 1 phia
cua truc Oy

A

y =f(X)

V, =27 f Xf(x) dx




Bai toan thé tich
D:a < X < b, y nam gitra f,(x) va f,(x)

Mién D phai y =, (x)
nam vé 1 phia -

cua truc Ox
2 YO

V, =n f £2(x)- £2(x)dx




Bai toan thé tich

D:a < X < b, y nam gitra f,(x) va f,(x)

Mién D phai y =, (x)
nam vé 1 phia -
cua truc Oy R

amb

v, =21 [[Ix(1,00 - £,00) e




Bai toan thé tich

ld

D: ¢ <y < d, nam gitra 0 va f(y)

x =f(y)




Bai toan thé tich

D:c <y < d, nam gitra f,(y) va fZ(y)d .

X

(Y)

1
_~h

:fz(y)




Lwru y vé tinh déi xirng

Néu mién D dbéi xirng qua Ox, D, la phan phia

trén Ox cua D

1

V(D) =V, (Dy)

v, (D) =2V, (D))



Vi du

D:x>0,y<2-X%4Yy=X

Tinh thé tich khi D quay quanh Ox, oy.

V, :nﬂ(z- X%)* - X2]dX /

1_

V, =2 ﬁx[(z- X?) - x] dx

0.5 1

-0.5 -



Vi du

Tinh thé tich khi D quay quanh Ox

D:y =Jxe X,y =0,x =2

V, znf(\/}e'x)ZdX




Vi du

Tinh thé tich khi D quay quanh Ox, Oy
D:y =v1- x°,y =0-1<x <1

K\ | V, :Jrjll(\/l-xz)2dx

1 1 :Znﬁ(l- x2) dx

V, =2n ﬁxx/l- x2dx



Vi du

Tinh thé tich khi D quay quanh Ox, Oy
D: x* +y2 <2y

2 Pt dwong tron gi&i han C:

x =12y - ¥
hay

| y =1+v1- X2



Bai toan dién tich, thé tich voi
dwong cong tham sb

D gi&i han b&i truc hoanh, 2 dudrng thang x=a,
x=b va duorng cong tham s6 X =X(t),y =y (I),

Néu X(t,) =a,x(t,) =b

S(D) = £ )| x (t)at

V, = fz y2(tx®dt, V, =27 fZ X(t).y (t)]x (t)dlt




Vi du

Tinh dién tich mién D gi&i han boi:

X =cos’ t,y —sin> [,0 <X <m vatruc hoanh

te|0,7]= xe[-11]

S(D) Zjlde z‘fsinS’[Bcos2 t(- sint)dt
1

v 3
=6 £2 (sint- sin® t)dt =6



Vi du

D: X =cos” t,y =sin’t,0 <X <7 va truc hoanh

Tinh thé tich tao ra khi D quay quanh Ox, Oy

Nhan xét: D doi xirng qua Oy (thay X b&i xt - X )
1 te[0,7/2]= x€[0,1]

n ﬁyzdx

V, =2.

T PR 'D: EEEE R :znﬁyz(t)x'(t)dt
| 2



V, =2x ﬁsin6 t3cos” t(- sint)dt
2

=67 f(sin7t- sin” t)dt
V, =2x ﬂx.y‘dx

=27 ﬁcos?’ tsin”t3cos® t(- sin t)dt
2



Po dai duwdng cong phang
Dién tich mat tron xoay

Choduongcong C:y=1f(x),a<x<Db

D6 dai duong cong C: L = f\/1+[f'(X)]2dX

Khi C quay quanh Ox tao thanh dién tich :

S, =2n ff(x)\/l + ()] “dx



Vi du

1
Cho dwongcong C: Y 26\/}(X - 12),0 <x <12

Tinh d0 dai dwong cong va dién tich mat
tao ra khi C quay quanh Ox

y'—l X - 12+J— _13x-12 _x- 4
6| 2/x 6 2vx  4Jx
1+y"~ :1+(X_4)2

16X




N2 2 2
14y :1+(x 4)° X" +8x+16 (x+4)

16x  16x  16x

2 2x+4
Lzﬁ 1+ 'dezﬁ
Vi+y 4\/_

2
S, :Znﬁ \y\\/1+y'2dx

2\/x x+4
ﬁ(x 12) x

ax




Vi du

Cho dwdongcong C: ¥ =Inx, 1<x <2

Tinh dién tich mat tron xoay tao ra khi
C quay quanh Oy.

)% :]nx, 1<x<2e X :ey,O <y <In2

S, =2n ﬁf(y)\/1+[f'(y)]2dy

=2 ﬁnzey\/l +e?Vdy



S, =27 ﬁnzey\/1+ e?Ydy

=271 JZ\/1+ X dx

=+/5 - \/5 1(ln(2+\/_) 1n(1+\/§))



Bai toan do dai cung va dién tich mat tron xoay vaQi
dwong cong tham sb

Cho dwong cong C: x =x(t), y =y(@®), t,<t <1t

| = f\/x(t) vt %t

= [VON X [y o) d
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