CHUONG 0:

HAM NHIEU BIEN
NH(PNG KHAI NIEM CO BAN



NOI DUNG

1.Day diém trong R,..
2.Tap dong, tap mo, tap bi chan, tdp compact.
3.Ham nhiéu bién.

4.Gi¢i han va tinh lién tuc cia ham nhiéu bién.



DAY DIEM TRONG R,

Day diém trong R, |a tap hop cac diéem dwoc gan chi
so trong N, mét day diém twong trng véi n day so
thwc|
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CAC DANG TAP HOP CO BAN

A c R, la tap dong < moi day trong A co gioi
han thi gi&i han cling nam trong A.

(A 13y tat ca cac dwérng bién co thé co)

A c R latdp mé& < phan bu clha A trong R, 1a dong

(A khéng lay bat ky phan nao cuta bién)
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A 1a tap bi chan < ton tai M >0 sao cho Vxe A, ||x|| <M

PIRR TR

(A c6 thé dwoc bao boc b&i mét mat cau (hodc dwong tron))

A la tap compact < A la tap dong va bi chan

A ={(x,y) y = 0}

A khong
compact




HAM NHIEU BIEN

Ham nhiéu bién 1a mot anh xa bién 1 tap con D
cua R, thanh mét tap con cua R.
f:D =R, — R

X — (X,,

D goi la mién xac dinh cua f.

VD: 1/ z = f(x,y) = In(x? + y?), D = R\ {(0,0)}
2/ z = f(x,y) = %Y, D ={(x,y)/ x > 0}
3/ F(x,y,z) = xz+z2y + 2 = 0 (ham an z = z (x,y))



Y NGHIA HINH HOC CUA HAM 2 BIEN

Ham s6 z = f(x,y) biéu dién mdt mat cong
trong khong gian z A
z=flx, y)




GIO1 HAN HAM 2 BIEN

Cho f(x, y), (x,y)e D.

f hoi tu vé a khi (x,y)— (X,, Vo) NEU:
V(X0 ¥a) S DL,y ) T (X0, )

Jgu(xwyn):(xwyo):>kafo%,yn):a

Céch viét gi¢i han:

lim f(x,y) ~ lim f(x,y) ~ a
X 7 X (X,¥) 7 (Xg.¥Yq)
Y 7 Yo

Lwu v: khéng &y gidi han theo x trée, y sau hodc
nguoc lal.




Vi du

L/f(x,y) ™ x, lim f(x,y) ™ X,,
X7 Xg
Yy 7 Yo

<:>Xn_)XO1 yn_) yO

— f (Xm yn) = Xn — XO’ \% (Xn’ yn)
Vay

fF(x,y) ~y, lim f(x,y) "~ vy,
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Lay (X, Yn) = (1,1)

f(X, Y ,) "

In(x, " y,)



Mot so lwu y trong tinh gi®i han

« Cac phép toan va tinh chat cla gi¢i han ham 1
bién van con dung cho ham nhiéu bién(tong, hiéu,
tich , thwong, gidi han kep,...)

» Thay twong dwong VCB, VCL, khai trién Taylor,
gtac L’Hospitale chi &p dung néu chuyén dwoc sang
ham 1 bién.

» D& y dang v6 dinh khi tinh gi&i han.
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Khdng co ghan khi (x,y)— (0, 0)

5/f(x,y) ~

Chon 2 day diém:

Xy~ (0,3) ~ (0,0),Y, ~ (E,E) ~ (0,0)
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HAM SO LIEN TUC VA TINH CHAT

f(x, y) lién tuc tai (x,, Yp) € D lim f(x,y) ™ f(X,.¥,)
néu: “ X

Y 7 Yo

Nhirng tinh chat quan trong clia ham so lién tuc

 Cac ham so cap lién tuc trén mién xac dinh,

 f lién tuc trén tap A dong va bi chan thi f dat gia tri
I&n nhat va gia tri nhd nhat trén A.

Lwu v: moi phat biéu trén khéng gian n chiéu ciing
twong tw trén khdng gian 2 chiéu.




