1: Tich phan kép — Binh nghia va cach tinh

Vidu: Tinh tichphani = [jcos(x + y)dxdy trong do

D
D Ia mién gi¢i han b&i: ™ ,<max{|x|,|y[} £ ™

Mién D dwoc chia thanh 4 phan
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1: Tich phan kép — Binh nghia va cach tinh

s

., = [ (cosx - (-cosx))dx =0

Twong tw, ta tinh cho 3 tich phan trén 3 mién con
lal.

Ta con ¢ thé tinh tich phan nay bang cach tinh tich
phan trén hinh vuong I&n trw tich phan trén hinh
vuéng nho
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1: Tich phan kép — BDinh nghia va cach tinh

Vi du: Tinh tich phan kép 1 = jj‘y - x°

D 1&a mién gi&i han b&i -1<x<1, 0<y<1

dxdy
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1: Tich phan kép — Binh nghia va cach tinh

Vidu: Tinh tich phan | - ”e%dxdy

D

V&i D 1a mién gidi han b&i x = y? x — o0,y -1

Néu chi nhin vao mién lay tich
phan nay thi ta chiéu D xudng
truc nao cling nhw nhau. 1 -
Tuy nhién, ham dw&i dau tich (i
phan sé budc ta phai chiéu D
xudng truc Oy
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1: Tich phan kép — BDinh nghia va cach tinh

Vi du : D&i the tw 1Ay tich phan sau i = (ay | 1(x.y)dx

y -2

Ta v& mién lay tich phan

{0 <y <2 2
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%Lyz- 2£ X£y . ___DZ//
Chiéu mién D vira vé xubng b1
truc Ox -2 2
Ta thay phai chia D

thanh 2 phan D1 va D2
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1: Tich phan kép — Dbi bién sang toa dd cuc

Nhac lai vé toa do cuc

Piém M co toa dd 1a (x,y) trong toa
do Descartes.
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Dat - » =9g(0OX,0M)
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Khi d6, moi lién hé gitra x, y var, ¢ la

r= \/x2+ y "

(X =rcosog
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1: Tich phan kép — Dbi bién sang toa dd cuc

Vi du: Dbi cac phwong trinh sau sang toa dé cuc

1. (x-a)? +y? = a? < X?+y?=2ax <« I =2acose

RV Péi sang toa dé cwc m& rong béng
ERAEE cach dat :

X=a.r.cos@, y =b.rsing Thitadwocptr=1
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1: Tich phan kép — Dbi bién sang toa dd cuc

Coéng thirc doi bién sang toa dd cuc

1 f(x,y)dxdy = || N|f(rcosp,rsing)drdg|  Trong do

D(x.y) D(r.¢)

D(X,y) Xr X(p
J = = :r

D(r,¢) |y, Y

Thong thwong, ta sé doi tich phan }(ép sang toa do cuwc
néu mién lay tich phan kép 1a 1 phan hinh tron hodc
ellipse



1: Tich phan kép — Ddi bién sang toa dé cuwc

Vidu: Tinhtich phan =10 2y)dxdy

Trong d6 D gi¢i han b&i: x“+vy° =2xy =o(y 2 0)

Pé xac dinh can cla tich
phan theo o, ta qué‘t tr duwoi 4
lén theo ngwoc chiéu kim o3|

0.7 H

dong ho béi cac tia mau dé.
Ta dwoc ¢ di tlr 0 dén 7/, gg-‘/.
Con dé xac dinh can clta tich —!

phan theo r, ta sé di theo 1 tia x

mau vang tl trong goc toa doé ra, gap duwdng nao trwdc
thi pt dwong do (trong toa do cwc) la can dudi, dwong
nao trudc thi pt dwong do la can trén.



1: Tich phan kép — Ddi bién sang toa dé cuwc

Néu chi gép 1 dwong nhu trong vi du nay thi can
duwodi ta sé lay la 0, can trén la pt dwong tron sau khi
do sang toa do cwc: r = 2cos@
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= [de [ r(rcose -2rsing)dr
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1: Tich phan kép — Dbi bién sang toa dd cuc

Vi du : Tinh tich phan ' - JJ\/X2 £y dxdy
D

Trong d6 D gii han b&i x” +y” =a’x =0,y = V3x(x,y 2 0)

y=\3x &Y, =3 - @ =1,

Suy ra;: F/;e i £ F/
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1: Tich phan kép — Dbi bién sang toa dd cuc

Vidu: Tinhtichphan 1= [[xydxdy

D

Trong d6 D gidihan boi x2 . y2 <2y x4y <o

y >0, x+y=0 < ¢ =7/,
Suyra:3, <@ <1
X%+y2 = 2y <> r = 2Sing

Suyra:0<r<2sing

T 2sing

l= [ de [ r.acose.rsinedr
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1: Tich phan kép — Dbi bién sang toa dd cuc

Vidu : Tinh tic

Trong do D gioi

W phan | = [[(2y - 1)dxdy
D

wanbé’i: 2x£x2+y2£4x,—\/;x£y£0

2X < X°+y? <4X

2C0SQ < r<4cos@ ‘\\\’

—\/gxoﬁ y £ 0 «

khdng can vé hin

-F/£j£o
3

Pay 13 trwong hop ta co thé

h cling lay

dwoc can tich phan
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1: Tich phan kép — Ddi bién sang toa dé cuwc

Vidu: Tinh tich phan ! = [Ixdxdy
D

Trong d6 D gidi han bl (x -2)? +y?<10<y

Ta di tich phan nay bang
cach d&i hinh tron dé tam 1+

hinh tron 13 (0,0), sau d6 /. / A
mé&i dbi sang toa do cuc i

< ven i \\ /&y |
Thl;J’C hLe_n 2A Viéc trén barlg 1 al

phép doi bién sang toa do
cwc mo rédng nhuw sau: dat

(X =2+rcosg
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1: Tich phan kép — Dbi bién sang toa dd cuc

Khi d6, mién D gi¢i hanbgi [0 <¢ =~
0<r<1
~ b 1
vay | = [de[r(2+rcosg)dr

0 0



1: Tich phan kép — Dbi bién sang toa dd cuc

2 2

Vidu: Tinhtich phan | _ ”\/1_ Y dxdy
D a2 b2
Trong d6 D gidihanbdi  * .Y .14 <o
a b
Ta dbi bién sang toa dé cuc i
mo rdng bang cach dat L
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