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111...111)))   NNNoooäääiii   sssuuuyyy   ñññaaa   ttthhhöööùùùccc   ttthhheeeooo   LLLaaagggrrraaannngggeee         

aaa)))   NNNoooäääiii   ddduuunnnggg : Bieát caùc giaù trò  ( )i iy f x=   cuûa haøm 
( )y f x=   taïi caùc ñieåm ix  theo baûng 
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Tìm haøm laïi haøm ( )f x   
Lôøi giaûi : VVVoooâââ   sssoooááá   hhhaaaøøømmm  

Tìm ( ) ( )f x P x=  chæ laø ñññaaa   ttthhhöööùùùccc   bbbaaaäääccc   nnn  
  thoûa ii yxP =)(   
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Caùc böôùc tìm ña thöùc  )(xP  
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BBööôôùùcc  22  ::         CCCoooââânnnggg   ttthhhöööùùùccc   tttííínnnhhh   PPP(((xxx)))            

    ∑=
=

n

i
ii xLyxP

0
)()(  =  

 )(...)()( 1100 xLyxLyxLy nn+++  

bbb)))   SSSaaaiii   sssoooááá   : 
  ( ) ( )f x P x−  ≤  

Ngô Thu Lương – Phương Pháp Tính 4

  ( ) ( )f x P x−  ≤  

    ))....()((
)!1( 10

)1(

n

n
xxxxxx

n

M −−−
+

≤
+

 

CuuDuongThanCong.com https://fb.com/tailieudientucntt

http://cuuduongthancong.com
https://fb.com/tailieudientucntt


ccc)))   NNNhhhaaaääännn   xxxeeeùùùttt :  
*) Soá moác noäi suy caøng lôùn thì sai soá caøng nhoû , tuy 
 nhieân baäc cuûa ña thöùc seõ lôùn, tính toaùn seõ daøi . 
*)Sai soá phuï thuoäc vaøo  )1( +nM , thöïc teá khoâng bieát 
 vì haøm ( )f x chöa bieát  
*)Ña thöùc noäi suy )(xP  laø duy nhaát  
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VVVííí   ddduuuï :  
  Tìm ña thöùc noäi suy P(x) töø  baûng soá lieäu   

1,0,1 210 ==−= xxx    

  3,1,
3
1

210 === yyy  

        Tính gaàn ñuùng giaù trò cuûa bảng taïi 7.0=x   
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GGGiiiaaaûûûiii : Ta tìm caùc ña thöùc Lagrange  

 
2)11)(01(

)1)(0(
)(

2

0
xxxx

xL
−=

−−−−
−−=      

 
1

1
)10)](1(0[
)1)](1([

)(
2

1 −
−=

−−−
−−−= xxx

xL         

 
)0)](1([

)(
2 xxxx

xL
+=−−−=      

Ngô Thu Lương – Phương Pháp Tính 7

 
2)01)](1(1[

)0)](1([
)(2

xxxx
xL

+=
−−−
−−−=      

3
342

)(3)(1)(
3
1

)(
2

210
++=++= xx

xLxLxLxP  

2.26
3

3)7.0.(4)7.0.(2
)7.0(

2
=++=P

CuuDuongThanCong.com https://fb.com/tailieudientucntt

http://cuuduongthancong.com
https://fb.com/tailieudientucntt


ddd)))      TTTyyyûûû   sssaaaiii   ppphhhaaaââânnn       

Tyû sai phaân baäc 0  cuûa f  taïi  0x  :      
   )(][ 00 xfxf =   
Tyû sai phaân baäc 1 cuûa f  taïi   1,0 xx :   

  
01

01
10

][][
],[

xx

xfxf
xxf

−
−

=  

Ngô Thu Lương – Phương Pháp Tính 8

01 xx −
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Töông töï cho tyû sai phaân baäc cao hôn
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eee)))   BBBaaaûûûnnnggg   tttyyyûûû   sssaaaiii   ppphhhaaaââânnn   

Ngô Thu Lương – Phương Pháp Tính 9
CuuDuongThanCong.com https://fb.com/tailieudientucntt

http://cuuduongthancong.com
https://fb.com/tailieudientucntt


fff)))   NNNoooäääiii   sssuuuyyy   NNNeeewwwtttooonnn   tttiiieeeááánnn   ttthhheeeooo   bbbaaaûûûnnnggg   tttyyyûûû   sssaaaiii   ppphhhaaaââânnn   
Ña thöùc )(xP   coù theå tìm döôùi daïng   

..))(()()( 102010 +−−+−+= xxxxaxxaaxP  
   ))..()((.. 110 −−−−+ nn xxxxxxa  

Ngô Thu Lương – Phương Pháp Tính 10
CuuDuongThanCong.com https://fb.com/tailieudientucntt

http://cuuduongthancong.com
https://fb.com/tailieudientucntt


Ngô Thu Lương – Phương Pháp Tính 11

1
3
42

3
2)0)(1(

3

2
)1(

3

2

3

1
)( ++=−++++= xxxxxxP

CuuDuongThanCong.com https://fb.com/tailieudientucntt

http://cuuduongthancong.com
https://fb.com/tailieudientucntt


gg))  NNooääii  ssuuyy  NNeewwttoonn  lluuøøii    
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222)))  NNNoooäääiii   sssuuuyyy   SSSpppllliiinnneee   bbbaaaäääccc   333      

aaa)))   NNNoooäääiii   ddduuunnnggg   ::: Cho baûng soá lieäu    

Tìm mmooäätt  hhaaøømm  )(xS  thoûa caùc ñieàu kieän  :  
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Tìm mmooäätt  hhaaøømm  )(xS  thoûa caùc ñieàu kieän  :  

)(xS    :  Đi qua các điểm đã cho trong bảng 

)(xS  laø ññaa  tthhööùùcc  bbaaääcc  33    ttrreeâânn  mmooããii  ññooaaïïnn  nnhhooûû    
],[ 1+jj xx  

( caùc ña thöùc naøy coù caùc heä soá khaùc nhau)  
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Goïi ( )jS x  laø ña thöùc treân moãi ñoaïn nhoû 1[ , ]j jx x +  

( )jS x   thoûa caùc ñieàu kieän : 
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Ñeå tìm  jc   ta giaûi töø heä  bAx =  
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VVíí  dduuïï    ::  Noäi suy Spline   baäc 3  cuûa baûng  
3210 3210 ==== xxxx    
0410 3210 ==== yyyy    

10 1100 ==== yaya  

422 == ya     033 == ya  
Caùc heä soá  ic  tính theo heä phöông trình     

 00001 0c  00c
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Ta coù  haøm :    =)(xS  
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Spline với ñieàu kieän bieân raøng buoäc
/ /
0 0 0 1( ) '( ) , ( ) '() )n n nS x f x S x fd x−= =

trong ñoù )(',)(' 0 nxfxf laø caùc ñaïi löôïng cho tröôùc  

0 0

0 0 1 1

2 0 0 0 0

2( ) . . 0

h h

h h h h
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Hàm S(x) Spline bậc 3 nội suy bảng số liệu

với điều kiện biên ràng buộc : 

x 3 5

y 2.5 6

Ví dụ  Ví dụ  ::

Ngô Thu Lương – Phương Pháp Tính 2222

với điều kiện biên ràng buộc : 

Tính giá trị của hàm S(x)  tại điểm x x =4=4
0'(3) '( ) 2 ; '(5) '( ) 0.25nS f x S f x= = = =
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333))) PPPhhhöööôôônnnggg   ppphhhaaaùùùppp   bbbìììnnnhhh   ppphhhöööôôônnnggg   tttoooáááiii   ttthhhiiieeeåååuuu    

NNNoooäääiii   ddduuunnnggg   :::  Töø baûng soá lieäu   

tìm nnnhhhöööõõõnnnggg   hhhaaaøøømmm   sssoooááá   cccoooùùù   dddaaaïïïnnnggg   bbbiiieeeáááttt   tttrrröööôôôùùùccc     
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tìm nnnhhhöööõõõnnnggg   hhhaaaøøømmm   sssoooááá   cccoooùùù   dddaaaïïïnnnggg   bbbiiieeeáááttt   tttrrröööôôôùùùccc     

sao cho toång bình phöông ñoä leäch so vôùi  

baûng soá lieäu đã cho laø nhoû nhaát  

CuuDuongThanCong.com https://fb.com/tailieudientucntt

http://cuuduongthancong.com
https://fb.com/tailieudientucntt


( ) ( )y af x bg x= +

y a b x= +
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y a b x= +

1 1

2

1 1 1

. .

. . .

n n

i i
i i

n n n

i i i i
i i i

a n b x y

a x b x y x

= =

= = =

+ =

+ =
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1.02 1.984y a bx x= + = +
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 Cho bảng số liệu  

x 0 1 2 3 4

y 2.0 2.2 3.5 4.2 5.3

Tìm hàm 
1

b
y a

x
= +

+
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