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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat
. A Ar Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan boi Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Tich phan trén hinh chirnhat R:a < x <b, c<y <d
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat
. A Ar Tich phan béi h n mién khéng chit nhat
Tich phan boi Tich phan béi ha s hé toa dd cuc
Dién tich mat

Tich phan trén hinh chirnhat R:a < x <b, c<y <d

@ Budc 1. Phan hoach R thanh mn hinh chit nhat con, goi
phan hoach nay 13 P.

BO MON TO (HOA KHUD - HCMUTE CHUONG 12. TiCH PHAN BOI



Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Tich phan trén hinh chirnhat R:a < x <b, c<y <d

@ Budc 1. Phan hoach R thanh mn hinh chit nhat con, goi
phan hoach nay 13 P.
@ Budc 2. Trén mdi hinh chit nhat con chon mét diém dai dién
(@}, y5)- Goi AAy la dién tich cha hinh chif nhat con thit &.
N i
Lap tong > f(x},y;) AAk (goi la tong Riemann ctia ham f
k=1
trén mién R).
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Tich phan trén hinh chirnhat R:a < x <b, c<y <d

@ Budc 1. Phan hoach R thanh mn hinh chit nhat con, goi
phan hoach nay 13 P.

@ Budc 2. Trén mdi hinh chit nhat con chon mét diém dai dién
(@}, y5)- Goi AAy la dién tich cha hinh chif nhat con thit &.

i N i
Lap tong > f(x},y;) AAk (goi la tong Riemann ctia ham f
k=1

trén mién R).

@ Budc 3. Goi || P|| 1a dusng kinh cta phan hoach,
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan béi hai mién khdng chir nhat
Tich phan béi ha g hé toa dd cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Tich phan trén hinh chirnhat R:a < x <b, c<y <d

@ Budc 1. Phan hoach R thanh mn hinh chit nhat con, goi
phan hoach nay 13 P.
@ Budc 2. Trén mdi hinh chit nhat con chon mét diém dai dién
(@}, y5)- Goi AAy la dién tich cha hinh chif nhat con thit &.
2 N <
Lap tong > f(x},y;) AAk (goi la tong Riemann ctia ham f
k=1
trén mién R).
o Budc 3. Goi || P|| 1a dudng kinh ctia phan hoach, giéi han (néu
ton tai)
N

[t wia= fm 3G aa
R k

=1

duoc goi 13 tich phan bdi hai cha ham f trén mién R.
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat
. A Ar Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan boi Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Minh hoa




Minh hoa

Tich phan boi

Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Minh hoa
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan bai T\Ich ph?n b?! h n m\fn khon‘g chu’ nhat
Tich phan béi ha ng hé toa dé cuc
Dién tich mat

Dinh ly 12.1 (Céc tinh chit cda tich phan bdi hai)

Luat tuyén tinh: Vi hing sb6 a va b,

Jlet @ +v@aa=a [[1@piass [[o@yaa
R R R
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Tich phan bdi
. A LAr Tich phan béi
Tich phan boi Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Dinh ly 12.1 (Céc tinh chit cda tich phan bdi hai)

Luat tuyén tinh: Vi hing sb6 a va b,

Jlet @ +v@aa=a [[1@piass [[o@yaa
R R R

Luat trdi: Néu f (z,y) > g (z,y) trén mét mién chit nhat R thi

//f($,y)dAZ//g(x,y)dA.
R R
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Tich phan bdi hai trén hinh

Tich phan bdi hai trén mién g
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Tich phan boi

Dinh ly 12.1 (Céc tinh chit cda tich phan bdi hai)

Luat tuyén tinh: Vi hing sb6 a va b,

Jlet @ +v@aa=a [[1@piass [[o@yaa
R R R

Luat trdi: Néu f (z,y) > g (z,y) trén mét mién chit nhat R thi

//f($,y)dAZ//g(x,y)dA.
R R

Luat chia nhé: Néu mién chit nhit R duoc chia 1am hai hinh chi
nhat con Ry va Ry thi

[[1@war= [[1@mirs [[f@yaa
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nha

Tich phén béi T\/ch phén b?.\ ha\. trén m\‘en khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Tich phan bdi hai nhu 13 thé tich
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Tich phan bdi hai nhu 13 thé tich

Tinh thé tich clia vat thé phia dudi z = f(z,y) trén R:
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan bbi T\/ch ph?n E i ha\. trén m\‘en khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Tich phan bdi hai nhu 13 thé tich

Tinh thé tich clia vat thé phia dudi z = f(z,y) trén R:
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan bbi T\/ch ph?n l)?! h n m\‘en khéng chit nhat
Tich phan béi ha hé toa dé cuc
Dién tich mat

Tich phan bdi hai nhu 13 thé tich

Tinh thé tich clia vat thé phia dudi z = f(z,y) trén R:

N
V= ||1131|ng ;f (T yg) AAg = é/f(l‘,y) dA
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat
. A Ar Tich phan bé i trén mién khéng chir nhat
Tich phan boi Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Vi du. Tinh [[(2 —y)dA trong dé6 R
R

13 mét hinh chit nhat trong m3t phing
Oxy véi cac dinh (0,0), (3,0),(3,2) va
(0,2).
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan bbi T\/ch ph? b? i trén m\‘en khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Vi du. Tinh [[(2 —y)dA trong dé6 R
R

13 mét hinh chit nhat trong m3t phing )
Oxy véi cac dinh (0,0), (3,0),(3,2) va g
(0,2).

©,2)] (.2

(0, 0} 3,0

Base rectangle R
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nha

Tich phén béi T\/ch phén b?.\ ha\. trén m\‘en khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Dinh If Fubini trén mét mién chif nhat
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan bai T\Ich ph§n l)?! ha\. w‘en khon‘g chir nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Dinh If Fubini trén mét mién chif nhat

Néu f (x,y) lién tuc trén hinh chitnhdt R:a <z <b, c<y<d
thi tich phdn boi hai [[ f (z,y)dA c6 thé dugc tinh béi mét trong
R

hai tich phan l3p, dé I3

//f(x,y>dA=/d/bf<x7y>dxdy:/b/df (z, ) dyd.
R c a a
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat

Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Dinh If Fubini trén mét mién chif nhat

Néu f (x,y) lién tuc trén hinh chitnhdt R:a <z <b, c<y<d
thi tich phdn boi hai [[ f (z,y)dA c6 thé dugc tinh béi mét trong
R

hai tich phan l3p, dé I3

//f(x,y>dA=/d/bf<x7y>da:dy:/b/df(x,y)dydx.
R c a a c¢

Trong trudng hop f (z,y) = g (z) h(y), Dinh Ii Fubini cho phép
b d

tich phan dugc viét dudi dang [ g () dz [ h(y)dy.
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Tich phan bdi hai trén hinh chit nhat
. A Ar Tich phan bé i trén mién khéng chir nhat
Tich phan boi Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Vi du. Tinh [[(2—y)dA trong dé6 R 1a mét hinh chit nhat trong
R

mit phing Oxy véi cac dinh (0,0), (3,0),(3,2) va (0,2).
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Tich phan bdi hai tren hinh chit nhat

Tich phan bbi Tich phan béi hai mién khdng chir nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Vi du. Tinh ff (2 —y) dA trong dé6 R 1a mét hinh chit nhat trong

mit phing Oxy véi cac dinh (0,0),(3,0),(3,2) va (0,2).
Vi du. Tinh [[2%y°dA, trong d6 R 13 hinh chif nhat
R

1<x<2, 0<y<1,dung tich phan I3p véi
@ LAy tich phan theo y trudc.
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Tich phan bdi hai tren hinh chit nhat

Tich phan bbi Tich phan béi hai mién khdng chir nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Vi du. Tinh ff (2 —y) dA trong dé6 R 1a mét hinh chit nhat trong
m3t phing Oxy véi cac dinh (0,0), (3,0),(3,2) va (0,2).
Vi du. Tinh [[2%y°dA, trong d6 R 13 hinh chif nhat

R

1<x<2, 0<y<1,dung tich phan I3p véi
@ LAy tich phan theo y trudc.
O LAy tich phan theo z trudc.

BO MON TOAN - KHOA KHUD - HCMUTE CHUONG 12. TiCH PHAN BOI



Tich phan bdi ha| én hinh chit nhat

Tich phan bbi Tich phan béi w‘en khéng chit nhat
Tich phan béi ha s hé toa dd cuc
Dién tich mat

Vi du. Tinh ff (2 —y) dA trong dé6 R 1a mét hinh chit nhat trong
m3t phing Oxy véi cac dinh (0,0), (3,0),(3,2) va (0,2).
Vi du. Tinh [[2%y°dA, trong d6 R 13 hinh chif nhat

R
1<x<2, 0<y<1,dung tich phan I3p véi
@ LAy tich phan theo y trudc.
O LAy tich phan theo z trudc.
Vi du. (Chon th( tu 14y tich phan) Tinh [[z cos (zy) dA véi

R

R:OSxS%, 0<y <.
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Tich phan béi hai hinh chir nhat

Tich phan bbi Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat

Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat




Tich phan béi hai trén hinh chir nhat
. ~ A Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan boi - e 1 e s A crre
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Dinh Iy Fubini t8ng quét

NéuD;:a<xz<b, ¢ () <y < ga(x) (loai l) thi

b g2(x

//fxydA //fxydyd:p

a gi(x)
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Tich phan béi hai trén hinh chit nhat

Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Dinh Iy Fubini t8ng quét

NéuD;:a<xz<b, ¢ () <y < ga(x) (loai l) thi

[[res _/"/ A

a gi(x)

Néu Dy :c <y <d, hi(y) <z < hy(y) (loai ll) thi
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

1z
Vi du. Tinh [ [ 160zy3dydz.

0 22




Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

1z
Vi du. Tinh [ [ 160zy3dydz.
0 22
Vi du. Cho T' 13 mét mién tam gi4c gidi han bdi cac dudng thing
y =0, y =2z, va z = 1. Tinh tich phan bdi hai [[(z +y)dA
T

bing cach dung tich phan I3p véi
© Ly tich phan theo y trudc.
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Tich phan béi F hinh chir nhat

Tich phan bai &n khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

1z
Vi du. Tinh [ [ 160zy3dydz.
0 22
Vi du. Cho T' 13 mét mién tam gi4c gidi han bdi cac dudng thing
y =0, y =2z, va z = 1. Tinh tich phan bdi hai [[(z +y)dA
T

bing cach dung tich phan I3p véi
© Ly tich phan theo y trudc.
O Ly tich phan theo z trudc.
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bai hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Tich phan béi hai nhu |3 dién tich va thé tich

Dién tich cia mién D trong mit phing zy dugc cho béi

A:é/dA.
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Tich phéan béi I hinh chit nhat

Tich phan bbi TI[Ch ph:fxn b?! i gn khéng chﬁu nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Tich phan béi hai nhu |3 dién tich va thé tich

Dién tich cia mién D trong mit phing zy dugc cho béi

A:é/dA.

Néu f lién tuc va f (z,) > 0 trén mién D, thé tich ctia khdi bén
dudi mat z = f (x,y) bén trén mién D dugc cho bdi

V://f(x,y)dA.
D
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi




Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bai hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Vi du. Tim dién tich clia mién D giita y = cosx va y = sinz trén
doan 0 <z < 7 dung
@ mbt tich phan don;
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bai hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Vi du. Tim dién tich clia mién D giita y = cosx va y = sinz trén
doan 0 <z < 7 dung

@ mbt tich phan don;

@ mot tich phan bdi hai.
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Vi du. Tim dién tich clia mién D giita y = cosx va y = sinz trén
doan 0 <z < 7 dung

@ mbt tich phan don;

@ mot tich phan bdi hai.

Vi du. Tim thé tich cia khéi bi ch3n trén bdi mit phing z = y va

bi ch3n dudi trong mit phing Oxy bdi phan n3m trong géc phan
tu thir nhit cla dia 22 + 2 < 1.
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Vi du. Tim dién tich clia mién D giita y = cosx va y = sinz trén
doan 0 <z < 7 dung

@ mbt tich phan don;

@ mot tich phan bdi hai.

Vi du. Tim thé tich cia khéi bi ch3n trén bdi mit phing z = y va

bi ch3n dudi trong mit phing Oxy bdi phan n3m trong géc phan
tu thir nhit cla dia 22 + 2 < 1.

Vidu. Tinh [ /4 — 22 —y2dA.

z24+y2<4
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan boi TI[Ch ph:fxn b?! ha! trén mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

D&i thit tu 13y tich phan

T

2 e
Vi du. D&i thit tu I3y tich phan [ [ f (z,y) dydz.
01
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

D&i thit tu 13y tich phan

T

2 e
Vi du. D&i thit tu I3y tich phan [ [ f (z,y) dydz.
01

Vi du. Mién D bi chn bdi parabol y = 22 — 2 va dudng thing
y = x don c3 theo chiéu doc va theo chiéu ngang. D€ tim dién tich
ctia D, ban thich dung mé ta loai | hay loai Il hon?
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bdi hai trén mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

D&i thit tu 13y tich phan

T

2 e
Vi du. D&i thit tu I3y tich phan [ [ f (z,y) dydz.
01

Vi du. Mién D bi chn bdi parabol y = 22 — 2 va dudng thing
y = x don c3 theo chiéu doc va theo chiéu ngang. D€ tim dién tich
ctia D, ban thich dung mé ta loai | hay loai Il hon?

11
Vi du. Tinh [ [ e dyda.
0z
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Tich phan béi hai hinh chir nhat
Tich phan béi hai trén mién khéng chit nhat

Tich phan béi

Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc
Dién tich mat




Tich phan béi hai n hinh chit nhat
Tich phan béi hai n mién khéng chit nhat

Tich phan béi

Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc
Dién tich mat

Vidu. Tmh [ (22 +y®+1)dA.
r24y2<4
2 V42
Giai. [[(#*+y*+1)dA= [ (2% 4+ y* + 1) dyda.
—2 _

D —\/A—z2

T
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Tich phan béi F

Tich phan bbi Tich phan b

Tich phan b
Dién tich ma3

Vidu. Tmh [ (22 +y®+1)dA.
r24y2<4
2 Vi-y?
Giai. [[(22+y2+1)dA= [ [ (244> +1)dyda.
D —2

4—x2

Néu f lién tuc trong mién cuc D duoc mé t3 béi
0<m (@) <r<re(0), a<0<ptrongdé0<p—a<2r th

B r2(0)

/ferA //fr@rdrd@

a r1(0)
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Tich phan béi hai n hinh chit nhat
. A Ar Tich phan béi ha en mién khéng chif nhat
Tich phan boi Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc
Dién tich mat

Tinh dién tich v3 thé tich & dang cuc

Vi du. Tinh dién tich cla mién D bi ch3n trén
bdi dudng thing y = 2 va bi chin duéi béi
dusng tron 22 + 42 — 2y = 0.

BO MON TO (HOA KHUD - HCMUTE CHUONG 12. TiCH PHAN BOI



Tich phan béi hai n hinh chit nhat
. A Ar Tich phan béi ha en mién khéng chif nhat
Tich phan boi Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc
Dién tich mat

Tinh dién tich v3 thé tich & dang cuc

Vi du. Tinh dién tich cla mién D bi ch3n trén #=2sin
bdi dudng thing y = 2 va bi chin duéi béi
dusng tron 22 + 42 — 2y = 0.

Fixed 0

=0 o=0 X
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Tinh dién tich v3 thé tich & dang cuc

Vi du. Tinh dién tich cla mién D bi ch3n trén #=2sin
bdi dudng thing y = 2 va bi chin duéi béi
dusng tron 22 + 42 — 2y = 0.

Fixed 0

=0 o=0 X

Vi du. Ding tich phan bdi hai & dang cuc dé
chiig minh ring mdt khdi cAu ban kinh a cé
thé tich %mﬁ’.
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat
Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc

Dién tich mat

Tich phan boi

Tinh dién tich v3 thé tich & dang cuc

Vi du. Tinh dién tich cla mién D bi ch3n trén #=2sin
bdi dudng thing y = 2 va bi chin duéi béi
dusng tron 22 + 42 — 2y = 0.

Fixed 0

=0 o=0 X

Vi du. Ding tich phan bdi hai & dang cuc dé
chiig minh ring mdt khdi cAu ban kinh a cé
thé tich %mﬁ’.
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Tich phan béi hai trén hinh chit nhat
Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat

Tich phan béi

Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc
Dién tich mat

Vi du. Tinh ff%dA, trong dé D 13 mién n3m
D

bén trong dudng tron r = 3 cosf va bén ngoai
dudng cardioid r = 1 + cos .
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Tich phan béi hai n hinh chit nhat

Tich phan béi hai n mién khéng chit nhat
Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc

Dién tich mat

Tich phan béi

Vi du. Tinh ff%dA, trong dé D 13 mién n3m
D

bén trong dudng tron r = 3 cosf va bén ngoai
dudng cardioid r = 1 + cos .

r =1 +cost
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Tich phan béi hai n hinh chit nhat

Tich phan béi hz en mién khéng chif nhat
Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc

Dién tich mat

Tich phan béi

Y N Fixed ¢
Vi du. Tinh [[1dA, trong d6 D I3 mién ndm Sy
D
bén trong dudng tron r = 3 cos# va bén ngoai ‘;’:2 e
R . =2
dudng cardioid r = 1 + cos .
r 1. cosn

r =1 +cost

2 V2x—x?
Vidu. Tinh [ [ yy/22 + y2dydx bing
0 0

viéc chuyén sang toa do cuc.
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Tich phan béi hai n hinh chit nhat

Tich phan béi hz en mién khéng chif nhat
Tich phan bdi hai trong hé toa dd cuc

Dién tich mat

Tich phan béi

Vi du. Tinh ff%dA, trong dé D 13 mién n3m
D

bén trong dudng tron r = 3 cosf va bén ngoai
dudng cardioid r = 1 + cos .

T 3 cosn
r =1 +cost
¥
2 V2x—x2
Vidu. Tinh [ [ yy/2?+ y?dydz bang ooy
0 0 Lot
viéc chuyén sang toa do cuc. D
! X
10 20
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Tich phan béi hai trén hinh chir nhat

Tich phan bai Tich phan béi hai trén mién khdng chir nhat

Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Gig sur ham f(x,y) c6 cdc dao ham riéng f, va f, lién tuc trén
mot mién R ctia mat phing Oxy. Khi dé, phan mat z = f (z,y)
ndm trén R c6 dién tich mit

5= [[ it @uP + 1 @R +1da
R

Chd y rang dS = \/[ﬁc (z,y))* + [fy (z,y))*> +1 dA va né dugc
goi I3 thanh phan dién tich mat hay vi phan mat.
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Tich phan béi hai n hinh chit nhat
Tich phan béi hai n mién khéng chit nhat

Tich phan béi

Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc
Dién tich mat

Vi du. Tim dién tich m3t cha ph§n ma3t
phing 2 4+ y 4 z = 1 n3m trong phan
tam tha nhit (z >0, y >0, 2z > 0).
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Tich phan béi hai n hinh chit nhat

Tich phan béi hai n mién khéng chit nhat
Tich phan béi hai trong hé toa dé cuc

Dién tich mat

Tich phan béi

Vi du. Tim dién tich m3t cha ph§n ma3t
phing 2 4+ y 4 z = 1 n3m trong phan
tam tha nhit (z >0, y >0, 2z > 0).
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Tich phan béi hai n hinh chit nhat
Tich phan boi Tich phan béi h n mién khéng chit nhat

Tich phan béi ha s hé toa dd cuc
Dién tich mat

Vi du. Tim dién tich m3t cha ph§n ma3t
phing 2 4+ y 4 z = 1 n3m trong phan
tam tha nhit (z >0, y >0, 2z > 0).

Vi du. Tim dién tich mit (dén phan trim gin nhit cu

a don vi
dién tich) ctia phan paraboloid 22 + y? + z = 5 ndm phia trén mjt
phing z = 1.
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Tich phan béi hai n hinh chit nhat
Tich phan boi Tich phan béi h n mién khéng chit nhat

Tich phan béi ha s hé toa dd cuc
Dién tich mat

Vi du. Tim dién tich m3t cha ph§n ma3t
phing 2 4+ y 4 z = 1 n3m trong phan
tam tha nhit (z >0, y >0, 2z > 0).

Vi du. Tim dién tich mit (dén phé\‘n tram gﬁn nhit clia don vi
dién tich) ctia phan paraboloid 22 + y? + z = 5 ndm phia trén mjt
phing z = 1.

2ylez=5 M

Projected region D

ryi=4
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