
Caâu 1 : Cho f ( x, y ) = ln ( x2 + y2 ) . Goïi Df laø mieàn xaùc ñònh cuûa f ( x, y ) ;Ef laø mieàn giaù trò cuûa f ( x, y ) .
Khaüng ñònh naøo sau ñaây ñuùng?
©a Df = IR− { 0 };Ef = IR. ©c Df = IR2 − { ( 0 , 0 ) };Ef = IR2.

©b Df = IR2 − {( 0 , 0 ) };Ef = IR. ©d Df = IR2 − { ( 0 , 0 ) };Ef = ( 0 ,+∞) .

Caâu 2 : Tính dieän tích mieàn phaúng giôùi haïn bôûi x2 + y2 ≤ 9 vaø x2 + y2 ≤ 2 y
©a 8 π. ©b 4 π. ©c 1 0 π. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 3 : Tính dieän tích mieàn phaúng giôùi haïn bôûi
x2

9
+
y2

4
≤ 1 vaø y ≥ 0 , x ≤ 0

©a 3 π

2
. ©b 3 π

4
. ©c 3 π. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 4 : Tìm f ′x ( 0 , 0 ) ; f
′
y ( 0 , 0 ) vôùi f ( x, y ) =

{

( x+ y ) arctg ( x
y
) 2, y �= 0

π
2
x, y = 0

©a f ′x = π
2
; � ∃f ′y. ©b f ′x = 0 ; f ′y = 0 . ©c f ′x = π

2
; f ′y = 0 . ©d f ′x = π

2
; f ′y = 1 .

Caâu 5 : Ñoåi thöù töï laáy tích phaân I =
2∫

0

dx

√
x

∫

0

f ( x, y ) dy +
4∫

2

dx

√
x

∫

x−2

f ( x, y ) dy

©a I =

2∫

0

dy

y2
∫

y+2

f ( x, y ) dx. ©c I =

2∫

0

dy

y+2
∫

y2

f ( x, y ) dx.

©b Ba caâu kia sai. ©d I =

2∫

0

dy

4∫

y+2

f ( x, y ) dx.

Caâu 6 : Tính I =
1∫

0

dy

1∫

√
y

c o s ( x3 − 1 ) dx

©a I = −1
2
s in 1 . ©b I = −1

3
s in 1 . ©c I = 1

3
s in 1 . ©d I = 1

2
s in 1 .

Caâu 7 : Cho f ( x, y ) = ( x+ 2 y ) e3x+y. Tính I = ∂10

∂x10f ( 1 , 0 ) ?
©a I = 4 .3 9e3. ©b I = 3 9e3. ©c I = 1 1 e3. ©d I = 1 3 .3 9e3.

Caâu 8 : Cho f ( x, y ) =

sin(x+y2)
∫

x2

et
2

dt. Khaüng ñònh naøo sau ñaây ñuùng?

©a Ba caâu kia sai. ©c f ′x ( x, y ) = esin
2(x+y2).cos( x+ y2 ) .

©b f ′x ( x, y ) = esin
2(x+y2) − ex

4

. ©d f ′x ( x, y ) = esin
2(x+y2).cos( x+ y2 ) − 2 xex

4

.

Caâu 9 : Tính I =
∫∫

D

2 dxdy;D = {( x, y ) ∈ IR2|0 ≤ x; x2 ≤ y; y ≤ x+ 2 }

©a I = 20
3
. ©b I = 10

3
. ©c I = 26

3
. ©d I = 25

6
.

Caâu 10 : Tính I = lim
x→ 0
y → 0

( x2 + y2 ) c o s
1

x2 + y2
.

©a I = 0 . ©b I = +∞. ©c � ∃I . ©d I = 1 .
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Caâu 11 : Cho f ( x, y ) = g ( x − 2 y, 2 x + y ) ; ñaët u ( x, y ) = x − 2 y; v ( x, y ) = 2 x + y. Khaüng ñònh naøo sau
ñaây ñuùng?
©a df ( x, y ) = g′udx+ g

′
vdy. ©c df ( x, y ) = 3 g′udx− g′vdy.

©b df ( x, y ) = ( g′u − 2 g′v ) dx+ ( g′v − 2 g′u ) dy. ©d df ( x, y ) = ( g′u + 2 g′v ) dx+ ( g′v − 2 g′u ) dy.

Caâu 12 : Tìm giaù trò lôùn nhaát A = max f , giaù trò nhoû nhaát B = minf cuûa f ( x, y ) = 1 − 3 x − 4 y treân
mieàn D: x2 + y2 ≤ 2 5 .
©a A = f ( 3 , 2 ) = −1 6 ;B = f ( −3 ,− 2 ) = 1 8 . ©c A = f ( −3 ,−4 ) = 2 6 ;B = f ( 3 , 4 ) = −2 4 .

©b Ba caâu kia sai. ©d A = f ( 3 ,−4 ) = 8 ;B = f ( −3 , 4 ) = −6 .

Caâu 13 : Cho f ( x, y ) = ex+y. Tìm khai trieån Taylor haøm f ñeán caáp 2 taïi laân caän cuûa ñieåm M0 ( 1 , 0 ) .

©a 1 + ( x− 1 ) + y + (x−1)2

2
+ y ( x− 1 ) + y2

2
+ o( ρ2 ) ; ρ =

√

( x− 1 ) 2 + y2.

©b e+ e( x− 1 ) + ey + e (x−1)2

2
+ ey ( x− 1 ) + ey

2

2
+ o( ρ2 ) ; ρ =

√

( x− 1 ) 2 + y2.

©c e− e( x− 1 ) + ey + e (x−1)2

2
− ey ( x− 1 ) + ey

2

2
+ o( ρ2 ) ; ρ =

√

( x− 1 ) 2 + y2.

©d Ba caâu kia sai.

Caâu 14 : Vieát phöông trình maët phaúng tieáp dieän cuûa maët baäc hai z = 4 x2 − y2 + 2 y taïi ( − 1 , 2 , 4 ) .
©a 8 x+ 2 y + z = 0 . ©b 8 x+ 2 y − z = 0 . ©c x+ 2 y + z = 7 . ©d 4 x+2 y−z+4 = 0 .

Caâu 15 : Tìm
df

dt
, bieát f ( x, y ) = x ln ( x+ 2 y ) ;x = s in t, y = c o s t.

©a c o s t · [ln ( x+ 2 y ) + x
x+2y

]. ©c [ln ( x+ 2 y ) + x
x+2y

]− 2x
x+2y

.

©b c o s t · [ln ( x+ 2 y ) + x
x+2y

]− 2x
x+2y

s in t. ©d [ln ( x+ 2 y ) + x
x+2y

]− 2x
x+2y

s in t.

Caâu 16 : Tìm f
′

x, bieát f ( x, t ) = esin (
t
x
)

©a − t

x2
esin (

t
x
). ©b − t

x2
c o s (

t

x
) esin (

t
x
). ©c c o s (

t

x2
) esin (

t
x
). ©d t

x2
c o s (

t

x
) esin (

t
x
).

Caâu 17 : Tìm
∂f

∂t
, bieát f ( x, y ) = ex s in y;x = st2, y = s2t.

©a 2 stest
2

s in ( s2t) . ©c Caùc caâu kia sai.

©b est
2

s in ( s2t) + est
2

c o s ( s2t) . ©d 2 stest
2

s in ( s2t) − s2est2 c o s ( s2t) .

Caâu 18 : Cho haøm f ( x, y ) = x4 + y4 − 4 xy + 1 . Khaúng ñònh naøo ñuùng?
©a f ñaït cöïc tieåu taïi ( 1 , 1 ) vaø taïi ( −1 ,−1 ) . ©c Haøm chæ coù moät cöïc tieåu vaø moät cöïc ñaïi.

©b f khoâng ñaït cöïc trò taïi ( − 1 ,− 1 ) . ©d Haøm chæ coù moät cöïc tieåu.

Caâu 19 : Tìm f
′′′

xxy, bieát f ( x, y ) = exy
2

.
©a 2 y3exy

2

( 2 − xy2 ) . ©b 4 y3exy
2

. ©c 2 y3exy
2

( 2 + xy2 ) . ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 20 : Cho f ( x, y ) = ln ( x+ y + 3 ) . Tìm khai trieån Maclaurin cuûa haøm f ñeán caáp 2.
Kyù hieäu ρ =

√
x2 + y2

©a ln 3 +
x

3
+
y

3
− x2

1 8
− xy

9
− y2

1 8
+ o( ρ2 ) . ©c Caùc caâu kia sai.

©b ln 3 +
x

3
+
y

3
− x2

9
− xy

9
− y2

9
+ o( ρ2 ) . ©d ln 3 +

x

3
+
y

3
+
x2

1 8
+
xy

9
+
y2

1 8
+ o( ρ2 ) .

Caâu 21 : Tìm df ( 0 , 1 ) , bieát f ( x, y ) = ln ( x+
√
x2 + y2 )

©a 2 dx+ dy. ©b 2 dx+ 3 dy. ©c dx− dy. ©d dx+ dy.
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Caâu 22 : Cho maët baäc hai x2 + x+ 1 = z. Ñaây laø maët gì?
©a Maët truï. ©b Maët caàu. ©c Paraboloid elliptic. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 23 : Cho maët baäc hai z + x2 + y2 + x+ y = 3 . Ñaây laø maët gì?
©a Maët truï. ©b Paraboloid elliptic. ©c Maët caàu. ©d Ellipsoid.

Caâu 24 : Tìm cöïc trò töï do cuûa f ( x, y ) = ( x2 + y ) ey/2.
©a ( 0 ,−2 laø ñieåm cöïc ñaïi. ©c ( 0 ,−2 ) khoâng laø ñieåm döøng.

©b ( 0 , 0 laø ñieåm cöïc ñaïi. ©d ( 0 ,−2 ) laø ñieåm cöïc tieåu.

Caâu 25 : Vieát phöông trình maët phaúng tieáp dieän cuûa maët cong z = ex
2−y2 taïi ( 1 ,− 1 , 1 ) .

©a 2 x+2 y−z+1 = 0 . ©b x+ 2 y− z+ 2 = 0 . ©c 2 x− 2 y+z− 5 = 0 . ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 26 : Tìm z
′

y, bieát z = z ( x, y ) laø haøm aån xaùc ñònh töø phöông trình ln ( x+ yz ) = 1 + xy2z3.

©a 2 xyz3 ( x+ yz ) − z

y + 3 xy2z2 ( x+ yz )
. ©c Caùc caâu kia sai.

©b 2 xyz3 ( x+ yz ) − z
y − 3 xy2z2 ( x+ yz )

. ©d z − 2 xyz3 ( x+ yz )

y − 3 xy2z2 ( x+ yz )
.

Caâu 27 : YÙ nghóa hình hoïc cuûa f
′

x ( 1 , 2 ) laø: (kyù hieäu: heä soá goùc cuûa tieáp tuyeán laø HSGTT)

©a HSGTT vôùi ñöôøng cong laø giao cuûa y = 2 vaø f ( x, y ) taïi ñieåm coù hoaønh ñoä baèng 1.

©b HSGTT vôùi ñöôøng cong laø giao cuûa y = 1 vaø f ( x, y ) taïi ñieåm coù hoaønh ñoä baèng 2.

©c HSGTT vôùi ñöôøng cong laø giao cuûa x = 1 vaø f ( x, y ) taïi ñieåm coù tung ñoä baèng 2.

©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 28 : Tìm df ( 3 , 4 ) , bieát f ( x, y ) =
√
x2 + y2

©a 3 dx+ 4 dy. ©b 3

5
dx+

4

5
dy. ©c 3

1 0
dx+

4

1 0
dy. ©d 7

5
.

Caâu 29 : Cho haøm soá f ( x, y ) = x4 + y4 − x2 − 2 xy − y2. Khaúng ñònh naøo sau ñaây ñuùng?
©a Caùc caâu kia sai. ©c f khoâng coù cöïc trò taïi ( −1 ,−1 ) .

©b f ñaït cöïc tieåu taïi ( − 1 ,−1 ) . ©d f ñaït cöïc ñaïi taïi ( −1 ,−1 ) .

Caâu 30 : Cho haøm f ( x, y ) = 2 x3 + xy2 + 5 x2 + y2. Khaúng ñònh naøo ñuùng?

©a f ñaït cöïc tieåu taïi ( 0 , 0 ) , cöïc ñaïi taïi ( −1 ,−2 ) .

©b f coù 3 ñieåm döøng.

©c f ñaït cöïc ñaïi taïi ( 0 , 0 ) , khoâng coù cöïc trò taïi ( −1 ,−2 ) .

©d f ñaït cöïc tieåu taïi ( 0 , 0 ) , khoâng coù cöïc trò taïi ( − 1 ,− 2 ) .

Caâu 31 : Tìm giaù trò lôùn nhaát (GTLN), giaù trò nhoû nhaát (GTNN) cuûa f ( x, y ) = x2 + 2 y2 treân mieàn
x2 + y2 ≤ 1 .
©a GTLN = 1 , GTNN = 0 . ©c GTLN = 2 , GTNN = −1 .

©b GTLN = 0 , GTNN = − 1 . ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 32 : Tìm ñaïo haøm rieâng caáp hai z′′xx ( 1 , 0 ) cuûa haøm 2 bieán z = ln ( x+ y2 + 1 ) .

©a − 1

4
. ©b 1

2
. ©c 1

4
. ©d 1

3
.

3



Caâu 33 : Cho f ( x, y ) =
xy

x+ y
. Tính df ( 2 ,−1 )

©a dx+ 4 dy. ©b dx+ dy. ©c Caùc caâu kia sai. ©d 4 dx+ dy.

Caâu 34 : Tính tích phaân I =
∫∫

D
( x+ y ) dxdy vôùi D giôùi haïn bôûi caùc ñöôøng x2 + y2 = 1 , x2 + y2 = 4 , y =

0 , y = x laáy phaàn x ≥ 0 .

©a Caùc caâu kia sai. ©b I =
2

3
. ©c I =

1

3
. ©d I =

7

3
.

Caâu 35 : Cho maët baäc hai x+
√
3 y2 + z2 − 1 = 0 . Ñaây laø maët gì?

©a Maët truï. ©b Paraboloid elliptic. ©c Nöûa maët caàu. ©d Maët noùn moät phía.

Caâu 36 : Tính tích phaân I =
∫∫

D

1√
x2 + y2

dxdy vôùi D giôùi haïn bôûi caùc ñöôøng x2+y2 = 4 , y = x, y = x
√
3

laáy phaàn y ≥ x.

©a I =
π

3
. ©b I =

π

6
. ©c I =

2

9
. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 37 : Tính tích phaân I =
∫∫

D
2 ydxdy vôùi D giôùi haïn bôûi caùc ñöôøng x = y2 + y − 1 , x = y + 3 .

©a I = − 1 6 . ©b I = 0 . ©c I = 1 6 . ©d I = 4 .

Caâu 38 : Tính tích phaân I =
∫∫

D
( x+ y ) dxdy vôùi D giôùi haïn bôûi caùc ñöôøng y = x2, y = x.

©a I = 3 / 2 0 . ©b I = 1 / 3 . ©c I = 3 / 1 0 . ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 39 : Tìm z
′

x, bieát z = z ( x, y ) laø haøm aån xaùc ñònh töø phöông trình xey + yz + zex = 0 .

©a ey + zex

y + ex
. ©b −e

y + zex

y + ex
. ©c − ey

y + ex
. ©d − y + ex

ey + zex
.

Caâu 40 : Cho f ( x, y ) =
2 c o s x

ey
. Tìm khai trieån Maclaurint cuûa haøm f ñeán caáp 2.

©a Caùc caâu kia sai. ©c 2 − 2 y − x2 + y2 + o( ρ2 ) .

©b 1 + 2 y + x2 − y2 + o( ρ2 ) . ©d 2 x− 2 y − x2 + y2 + o( ρ2 ) .

Caâu 41 : Tính tích phaân I =
∫∫

D
xdxdy vôùi D laø tam giaùc OAB, O ( 0 , 0 ) , A( 1 , 1 ) , B ( 0 , 1 ) .

©a I =
1

9
. ©b Caùc caâu kia sai. ©c I =

1

6
. ©d I =

1

3
.

Caâu 42 : Cho f ( x, y ) = x ln ( xy ) . Tính f
′′′

xy2 .
©a 0 . ©b 1

y2
. ©c −1

y2
. ©d 1

xy
.

Caâu 43 : Cho maët baäc hai
√
4 − 2 x2 − z2 + y − 1 = 0 . Ñaây laø maët gì?

©a Nöûa maët ellipsoid . ©b Paraboloid elliptic. ©c Maët caàu. ©d Maët truï.

Caâu 44 : Tính I =
∫∫∫

Ω
xdxdydz vôùi Ω giôùi haïn bôûi y = x; y = 3 x;x = 1 ; z = 0 ; z = 4 − y.

©a I =
2

5
. ©b I =

1

3
. ©c I =

5

3
. ©d Caùc caâu kia sai.
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Caâu 45 : Khaûo saùt cöïc trò cuûa haøm z = 5 − 4 x− 8 y vôùi ñieàu kieän x2 − 8 y2 = 8 . Cho P ( 4 ,− 1 ) laø ñieåm

döøng cuûa haøm Lagrange öùng vôùi λ =
1

2
. Khaúng ñònh naøo sau ñaây ñuùng?

©a P laø ñieåm cöïc tieåu coù ñieàu kieän. ©c P laø ñieåm cöïc ñaïi coù ñieàu kieän.

©b Caùc caâu khaùc ñeàu sai. ©d P khoâng laø ñieåm cöïc trò coù ñieàu kieän.

Caâu 46 : Tính I =
∫∫∫

Ω
xdxdydz vôùi Ω giôùi haïn bôûi y = x; y = 2 x;x = 1 ; z = 0 ; z = 4 − x.

©a I =
1

3
. ©b I =

1 3

1 2
. ©c I =

2

1 3
. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 47 : Tìm vi phaân caáp moät dz cuûa haøm 2 bieán z = s in x+ cosy + xy
©a Caùc caâu kia sai. ©c dz = ( c o s x− y ) dx+ ( x− s in y ) dy.

©b dz = ( c o s x+ y ) dx+ ( x− s in y ) dy. ©d dz = ( c o s x+ y ) dx+ ( x+ s in y ) dy.

Caâu 48 : Tìm y
′

( x) , bieát y = y ( x ) laø haøm aån xaùc ñònh töø phöông trình y5 + x2y3 = 1 + yex
2

.

©a 2 xyex
2

5 y4 + 3 x2y2 − ex2 . ©b
2 xyex

2

+ 2 xy3

5 y4 + 3 x2y2
. ©c Caùc caâu kia sai. ©d 2 xy3 − 2 xyex

2

5 y4 + 3 x2y2 − ex2 .

Caâu 49 : Haøm f ( t) = e
3
√
t vôùi t = x2 + y2 thoaû phöông trình naøo sau ñaây

©a Caùc caâu kia sai. ©b xf ′x + yf
′
y = 0 . ©c yf ′x + xf

′
y = 0 . ©d yf ′x − xf ′y = 0 .

Caâu 50 : Cho haøm soá f ( x, y ) = a r c t g ( x
y
) . Tính df ( 1 , 1 )

©a 1
5
dx+ 2

5
dy. ©b 1

2
dx− 1

2
dy. ©c 2 dx− 2

5
dy. ©d 1

2
dx+ 1

2
dy.

Caâu 51 : Tính tích phaân I =
∫∫

D
( x+ y + 1 ) dxdy vôùi D laø mieàn giôùi haïn bôûi 0 ≤ x ≤ 1 ; 0 ≤ y ≤ 2 .

©a I = 3 . ©b I = 5 . ©c Caùc caâu kia sai. ©d I = 2 .

Caâu 52 : Tính tích phaân I =
∫∫

D

√

1 − x2 − y2dxdy vôùi D laø hình troøn ñôn vò.

©a I =
2 π

3
. ©b I =

π

2
. ©c Caùc caâu kia sai. ©d I = π.

Caâu 53 : Cho maët baäc hai x2 − y2 − z2 = 2 y + 1 . Ñaây laø maët gì?
©a Maët truï. ©b Paraboloid elliptic. ©c Maët caàu. ©d Maët noùn hai phía.

Caâu 54 : Khaûo saùt cöïc trò töï do cuûa haøm z = 3 ( x2 + y2 ) − x3 + 4 y. Cho P ( 0 ,−2
3
) . Khaúng ñònh naøo sau

ñaây ñuùng?
©a P laø ñieåm cöïc tieåu. ©c P khoâng laø ñieåm cöïc trò.

©b P laø ñieåm cöïc ñaïi. ©d P khoâng laø ñieåm döøng.

Caâu 55 : Cho f ( x, y ) =
8 ex

2 + y
. Tìm khai trieån Maclaurint cuûa haøm f ñeán caáp 2.

©a Caùc caâu kia sai. ©c 4 + 4 x− 2 y + 2 x2 − 2 xy + y2 + o( ρ2 ) .

©b 4 + 2 x− 3 y + 4 x2 − 2 xy + y2 + o( ρ2 ) . ©d 4 x+ 2 y + 2 x2 + 2 xy + y2 + o( ρ2 ) .

Caâu 56 : Cho f ( x, y ) = 3
√
x3 − y3. Tính f ′x ( 0 , 0 ) , f

′
y ( 0 , 0 ) .

©a f ′x ( 0 , 0 ) = 1 , f ′y ( 0 , 0 ) = −1 . ©c Caùc caâu kia sai.

©b f ′x ( 0 , 0 ) = 1 , f ′y ( 0 , 0 ) = 1 . ©d khoâng toàn taïi.
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Caâu 57 : Tính tích phaân I =
∫∫

D

1√
x2 + y2

dxdy vôùi D laø mieàn x2 + y2 ≤ 2 x; y ≤ x
√
3 ; y ≥ x.

©a I =
√
3 +

√
2 . ©b I =

√
3 −

√
2 . ©c I =

√
2 . ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 58 : Cho maët baäc hai x2 + z2 + y = 2 x+ 1 . Ñaây laø maët gì?
©a Maët caàu. ©b Paraboloid elliptic. ©c Noùn moät phía. ©d Maët truï.

Caâu 59 : Tính tích phaân I =
∫∫

D
( xy + 2 y ) dxdy vôùi D laø tam giaùc OAB, O ( 0 , 0 ) , A( 1 , 1 ) , B ( 2 , 0 ) .

©a Caùc caâu kia sai. ©b I = 2 . ©c I = 1 . ©d I = −1 .

Caâu 60 : Tìm df ( − 6 , 4 ) , bieát f ( x, y ) = s in ( 2 x+ 3 y )
©a 2 dx+ 3 dy. ©b 3 dx+ dy. ©c Caùc caâu kia sai. ©d 2 dx− 3 dy.

Caâu 61 : Cho maët baäc hai
√
4 − x2 − z2 + 3 − y = 0 . Ñaây laø maët gì?

©a Nöûa maët caàu. ©b Paraboloid elliptic. ©c Maët truï. ©d Maët noùn moät phía.

Caâu 62 : Cho f ( x, y ) =
1√

x2 + y2
. Tìm mieàn xaùc ñònh Df vaø mieàn giaù trò Ef .

©a Df = IR2\{ ( 0 , 0 ) };Ef = ( 0 ,+∞) . ©c Caùc caâu kia sai.

©b Df = IR\{ 0 };Ef = [0 ,+∞) . ©d Df = IR2\{ ( 0 , 0 ) };Ef = [0 ,+∞ ) .

Caâu 63 : Tính I =
∫∫

D
xdxdy vôùi D laø nöûa hình troøn x2 + ( y − 2 ) 2 ≤ 1 , x ≥ 0 .

©a Caùc caâu kia sai. ©b I =
3

2
. ©c I =

−1

2
. ©d I =

2

3
.

Caâu 64 : Cho haøm z = z ( x, y ) xaùc ñònh töø phöông trình z3 − 4 xz + y2 − 4 = 0 . Tính z′y ( 1 ,−2 ) neáu
z ( 1 ,− 2 ) = 2 .

©a − 1

2
. ©b Caùc caâu kia sai. ©c 2

3
. ©d 1

2
.

Caâu 65 : Ñoåi thöù töï laáy tích phaân trong tích phaân keùp
∫ 1

0
dy

∫ 1

−
√
y
f ( x, y ) dx

©a
∫ 0

−1
dx

∫ 1

x2
f ( x, y ) dy+

∫ 1

0
dx

∫ x2

0
f ( x, y ) dy. ©c Caùc caâu kia sai.

©b
∫ 1

−1
dx

∫ 1

x2
f ( x, y ) dy. ©d

∫ 0

−1
dx

∫ 1

x2
f ( x, y ) dy+

∫ 1

0
dx

∫ 1

0
f ( x, y ) dy.

Caâu 66 : Cho f ( x, y ) = y ln ( xy ) . Tính f
′′

xx.
©a −y

x2 . ©b Caùc caâu kia sai. ©c 0 . ©d y
x2
.

Caâu 67 : Cho f ( x, y ) =
x+ y

2 x+ y
. Tính df ( 1 , 1 )

©a 2
3
dx− 1

3
dy. ©b Caùc caâu kia sai. ©c −1

9
dx+ 1

9
dy. ©d −1

3
dx+ 1

3
dy.

Caâu 68 : Cho f = f ( u, v ) = euv, u = u( x, y ) = x3y, v = v ( x, y ) = x2. Tìm df .
©a veuv ( 3 x2ydx+ x3dy ) + ueuv 2 xdx. ©c veuvx3dy + ueuv 2 xdx.

©b veuv 3 x2ydx+ ueuv 2 xdy. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 69 : Cho maët baäc hai y +
√
4 x2 + z2 + 2 = 0 . Ñaây laø maët gì?

©a Maët truï. ©b Nöûa maët caàu. ©c Paraboloid elliptic. ©d Maët noùn moät phía.
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Caâu 70 : Tìm giaù trò lôùn nhaát, giaù trò nhoû nhaát cuûa z = x2 + xy − 1 trong tam giaùc ABC vôùi
A( 1 , 1 ) ;B ( 2 , 2 ) ;C ( 3 , 1 )
©a zmax = 1 1 , zmin = 7 . ©c Caùc caâu kia sai.

©b zmax = 1 1 , zmin = −7 . ©d zmax = 1 1 , zmin = 1 .

Caâu 71 : Giaù trò lôùn nhaát M vaø nhoû nhaát m cuûa f ( x, y ) = 3 + 2 xy treân D = { ( x, y ) ∈ IR2 : x2 + y2 ≤ 1 }
©a M = 4 ,m = 2 . ©b M = 4 ,m = 0 . ©c Caùc caâu kia sai. ©d M = 4 ,m = 3 .

Caâu 72 : Cho maët baäc hai x2 + z2 − y2 = 2 x+ 2 z − 2 . Ñaây laø maët gì?
©a Paraboloid elliptic. ©b Maët caàu. ©c Maët noùn 2 phía. ©d Maët truï.

Caâu 73 : Cho f ( x, y ) = 2 x2 − 3 xy + y3. Tính d2f ( 1 , 1 ) .
©a 4 dx2 − 3 dxdy + 6 dy2. ©c 4 dx2 − 6 dxdy + 6 dy2.

©b Caùc caâu kia sai. ©d 2 dx2 + 6 dxdy + 6 dy2.

Caâu 74 : Tính tích phaân I =
∫∫

D
1 2 ydxdy vôùi D giôùi haïn bôûi caùc ñöôøng x = y2, x = y.

©a I =
3

2 0
. ©b I = 1 . ©c Caùc caâu kia sai. ©d I = 4 .

Caâu 75 : Cho haøm 2 bieán z = ( x+ y2 ) ex/2 vaø ñieåm P ( −2 , 0 ) . Khaúng ñònh naøo sau ñaây ñuùng ?
©a P khoâng laø ñieåm döøng. ©c Caùc caâu kia sai.

©b P laø ñieåm ñaït cöïc tieåu. ©d P laø ñieåm ñaït cöïc ñaïi.

Caâu 76 : Tính tích phaân I =
∫∫

D
2 xdxdy vôùi D giôùi haïn bôûi caùc ñöôøng y = 2 − x2, y = x.

©a I =
3

2 0
. ©b I =

− 9

2
. ©c I =

3

1 0
. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 77 : Tính I =
∫∫

D
ydxdy vôùi D laø nöûa hình troøn x2 + ( y − 1 ) 2 ≤ 1 , x ≤ 0 .

©a I =
1

2
. ©b I =

π

3
. ©c I =

π

2
. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 78 : Ñoåi thöù töï laáy tích phaân trong tích phaân keùp
∫ 2

−1
dy

∫ y+1

y2−1
f ( x, y ) dx

©a
∫ 3

−1
dx

∫
√
x+1

x−1
f ( x, y ) dy.

©b
∫ 0

−1
dx

∫
√
x+1

−
√
x+1

f ( x, y ) dy+
∫ 3

0
dx

∫
√
x+1

x−1
f ( x, y ) dy.

©c
∫ 0

−1
dx

∫
√
x+1

0
f ( x, y ) dy+

∫ 3

0
dx

∫
√
x+1

x−1
f ( x, y ) dy.

©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 79 : Cho f ( x, y ) =
x

1 + x+ 2 y
. Tìm khai trieån Maclaurint cuûa haøm f ñeán caáp 3.

©a x− x2 − 2 xy + x3 + 4 x2y + 4 xy2 + o( ρ3 ) . ©c Caùc caâu kia sai.

©b x− x2 − 2 xy + x3 + 2 xy2 + o( ρ3 ) . ©d x+ x2 + 2 xy − 4 x2y + 2 xy2 + o( ρ3 ) .

Caâu 80 : Tính tích phaân I =
∫∫

D
3 dxdy vôùi D giôùi haïn bôûi caùc ñöôøng y = x2, y = 4 x2, y = 4 ( x ≥ 0 ) .

©a Caùc caâu kia sai. ©b I = 2 . ©c I = 8 . ©d I = 6 .
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Caâu 81 : Giaù trò lôùn nhaát M vaø nhoû nhaát m cuûa haøm f ( x, y ) = xy + x − y treân mieàn
D = { ( x, y ) ∈ IR2 : x ≥ 0 , y ≥ 0 , x+ y ≤ 4 } laø
©a Caùc caâu kia sai. ©b M = 5 ,m = − 4 . ©c M = 4 ,m = −1 . ©d M = 4 ,m = −4 .

Caâu 82 : Cho haøm hôïp f = f ( u, v ) , vôùi u = 2 x+ 3 y, v = x2 + 2 y. Tìm df ( x, y )
©a ( 2 f ′u + 2 xf ′v ) dx+ ( 3 f ′u + 2 f ′v ) dy. ©c 2 f ′udx+ 2 f ′vdy.

©b ( 2 + 2 x) dx+ 3 dy. ©d Caùc caâu kia ñeàu sai.

Caâu 83 : Cho maët baäc hai x2 − z2 + y2 = 2 x+ 2 z. Ñaây laø maët gì?
©a Maët caàu. ©b Maët ellipsoid. ©c Maët noùn 2 phía. ©d Maët truï.

Caâu 84 : Cho f ( x, y ) = ln ( x2 + y2 ) . Tìm mieàn xaùc ñònh Df vaø mieàn giaù trò Ef .
©a Df = IR2\{ ( 0 , 0 ) };Ef = [0 ,+∞) . ©c Df = IR2;Ef = [1 ,+∞ ) .

©b Caùc caâu kia sai. ©d Df = IR2\{ ( 0 , 0 ) };Ef = IR.

Caâu 85 : Cho f ( x, y ) =
2 x− y
x+ y

. Tính df ( 1 , 1 )

©a 1
3
dx− 2

3
dy. ©b 3

4
dx− 3

4
dy. ©c Caùc caâu kia sai. ©d −3

2
dx+ 1

2
dy.

Caâu 86 : Cho maët baäc hai x2 + y2 + 2 x− 4 y − 2 = 0 . Ñaây laø maët gì?
©a Maët caàu. ©b Paraboloid elliptic. ©c Maët truïtroøn. ©d Maët truï elip.

Caâu 87 : Cho maët baäc hai x+
√
1 − y2 − z2 − 2 = 0 . Ñaây laø maët gì?

©a Paraboloid elliptic. ©b Maët truï. ©c Nöûa maët caàu. ©d Maët noùn moät phía.

Caâu 88 : Cho f ( x, y ) =
√

x2 + 2 y2. Tìm mieàn xaùc ñònh D cuûa f
′

x ( x, y ) .
©a Caùc caâu kia sai. ©c D = { ( x, y ) ∈ IR2|x �= 0 }.
©b D = IR2\{ ( 0 , 0 ) }. ©d D = IR2.

Caâu 89 : Cho haøm z = z ( x, y ) laø haøm aån ñöôïc xaùc ñònh töø phöông trình z − x = y c o s ( z − x) . Tìm
I = dz ( π

4
, 0 ) ; bieát z ( π

4
, 0 ) = π

2
.

©a I = dx−
√
2
2
dy. ©b I = dx+

√
2
2
dy. ©c I = −dx+

√
2
2
dy. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 90 : Cho f ( x, y ) = x3 − 3 xy + 2 y2. Tính d2f ( 2 , 1 ) .
©a 1 2 dx2 − 6 dxdy + 4 dy2. ©c 1 2 dx2 − 3 dxdy + 4 dy2.

©b 2 dx2 − 6 dxdy + 4 dy2. ©d Caùc caâu kia sai.

Caâu 91 : Cho f ( x, y ) = a r c t a n ( x
y
) . Tính f

′′

xx ( 1 , 1 ) .

©a −1
2
. ©b Caùc caâu kia sai. ©c 1

4
. ©d −2 .

Caâu 92 : Cho haøm 2 bieán z = ( x2 − 2 y2 ) ex−y vaø ñieåm P ( 0 , 0 ) . Khaúng ñònh naøo sau ñaây ñuùng ?
©a z khoâng coù cöïc trò taïi P . ©c P khoâng laø ñieåm döøng.

©b Caùc caâu kia sai. ©d P laø ñieåm ñaït cöïc tieåu.

Caâu 93 : Khaûo saùt cöïc trò töï do cuûa haøm f ( x, y ) = x2 + y2 − 3 2 ln ( xy )

©a Haøm coù 1 ñieåm cöïc tieåu laø ( 4 , 4 ) vaø 1 ñieåm cöïc ñaïi laø ( − 4 ,− 4 ) .

©b Ba caâu kia sai.

©c Haøm coù 1 ñieåm cöïc tieåu laø ( −4 ,−4 ) vaø1 ñieåm cöïc ñaïi laø ( 4 , 4 ) .

©d Haøm coù hai ñieåm cöïc tieåu laø ( 4 , 4 ) vaø ( − 4 ,− 4 ) .

8



Caâu 94 : Tìm vi phaân dz cuûa haøm 2 bieán z = s in x+ c o s y + xy
©a dz = ( c o s x− y ) dx+ ( x− s in y ) dy . ©c dz = ( c o s x− y ) dx+ ( x+ s in y ) dy .

©b Ba caâu kia sai. ©d dz = ( c o s x+ y ) dx+ ( x− s in y ) dy .

Caâu 95 : Tìm khai trieån Maclaurint cuûa f ( x, y ) =
x

x+ y + 2
ñeán caáp 2, ñaët ρ =

√
x2 + y2.

©a x

2
− x2

4
− xy

4
+ 0 ( ρ2 ) . ©c x

2
− x2

2
− xy

4
+ 0 ( ρ2 ) .

©b x

2
+
x2

4
− xy

4
+ 0 ( ρ2 ) . ©d Ba caâu kia sai.

Caâu 96 : Tìm cöïc trò cuûa haøm f ( x, y ) = x + 2 y vôùi ñieàu kieän x2 + y2 = 5 . Khaúng ñònh naøo sau ñaây
ñuùng?
©a f ñaït cöïc tieåu taïi ( 1 , 2 ) . ©c f ñaït cöïc ñaïi taïi ( −1 ,−2 ) .

©b f ñaït cöïc ñaïi taïi ( 1 , 2 ) . ©d Ba caâu kia sai.

Caâu 97 : Cho maët baäc hai x2 + y2 = 2 x+ 2 y + 1 . Ñaây laø maët gì?
©a Paraboloid elliptic
.

©b Ba caâu kia sai. ©c Maët truï. ©d Maët caàu .

Caâu 98 : Cho haøm soá f ( x, y ) = a r c t g ( x
y
) . Tính A = f

′′

xx + f
′′

yy

©a A = 1 . ©b A = 0 . ©c A = 2 xy . ©d Ba caâu kia sai.

Caâu 99 : Cho haøm soá z = x2y + cos( xy ) + y. Ñaúng thöùc naøo sau ñaây ñuùng :
©a z′y = 2 xy + s in ( xy ) + 1 . ©c Ba caâu kia sai.

©b z′y = x2 − x s in ( xy ) + 1 . ©d z′y = 2 xy + x2 − x s in ( xy ) + 1 .

Caâu 100 : Tìm I =
∫∫

D
dxdy bieát mieàn phaúng D giôùi haïn bôûi y =

x

2
; y = 2 x;xy = 2 phaàn x ≥ 0 .

©a Ba caâu kia sai. ©b I = 2 . ©c I = ln 2 . ©d I = 2 ln 2 .

Caâu 101 : Tìm vi phaân caáp 2 cuûa haøm 2 bieán z = xey

©a d2z = eydxdy + xeydy2 . ©c d2z = eydx2 + eydxdy + xeydy2 .

©b Ba caâu kia sai. ©d d2z = 2 eydxdy + xeydy2 .

Caâu 102 : Tìm giaù trò lôùn nhaát (GTLN) vaø giaù trò nhoû nhaát (GTNN) cuûa f ( x, y ) = 1 + x + 2 y xeùt treân
mieàn x ≥ 0 , y ≥ 0 , x+ y ≤ 1 .
©a GTLN laø 3 , GTNN laø 2 . ©c Ba caâu kia sai.

©b GTLN laø 3 , GTNN laø 1 . ©d GTLN laø 2 , GTNN laø 1 .
sen Tìm xf ′x + yf

′
y, bieát f ( x, y ) =

x√
x2 + y2

©a 0 . ©b 1 . ©c −1 . ©d Ba caâu kia sai.

Caâu 103 : Cho f ( x, y ) = a r c t g
y

x
. Tính df ( 1 , 1 )

©a −dx
2

+
dy

2
. ©b Ba caâu kia sai. ©c dx

2
+
dy

4
. ©d −dx

2
− dy

2
.

Caâu 104 : Tìm ñaïo haøm rieâng caáp moät z′x cuûa haøm 2 bieán z = ln( x+ y2 + 1 ) taïi ( 0 , 1 ) .

©a Ba caâu kia sai. ©b z′x = 1 . ©c z′x =
2

3
. ©d z′x =

− 1

3
.
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Caâu 105 : Tính tích phaân
∫∫

D
xdxdy vôùi D giôùi haïn bôûi x ≥ 0 ; y ≤ 2 − x2; y ≥ x.

©a 5 . ©b Ba caâu kia sai. ©c 1 2

5
. ©d 5

1 2
.

Caâu 106 : Tìm df ( − 2 , 4 ) , bieát f ( x, y ) = s in ( 4 x+ 2 y )
©a 4 dx+ 2 dy. ©b Caùc caâu kia sai. ©c 3 dx+ 2 dy. ©d 4 dx− 2 dy.

Caâu 107 : Tìm cöïc trò haøm f ( x, y ) = 2 − x − 2 y vôùi ñieàu kieän ϕ ( x, y ) = x2 + y2 = 5 . Ñaët ÑCT laø ñieåm
cöïc tieåu; ÑCÑ laø ñieåm cöïc ñaïi.
©a Coù 2 ÑCT laø ( 1 , 2 ) vaø ( − 1 ,− 2 ) . ©c ÑCÑ laø ( 1 , 2 ) ; ÑCT laø ( −1 ,−2 ) .

©b ÑCT laø ( 1 , 2 ) ; ÑCÑ( −1 ,−2 ) . ©d Ba caâu kia sai.

Caâu 108 : Tính I =
∫∫

D

1 0 ydxdy, D ñöôïc giôùi haïn bôûi y = x2 vaø y = 1 .

©a I = 6 . ©b I = 4 . ©c I = 8 . ©d I = 3 .

Caâu 109 : Tìm f
′

x vôùi f ( u, v ) = u ln ( v2 ) ; u ( x, y ) = y2 + 3 x; v ( x, y ) = xy.

©a Ba caâu kia sai. ©c f
′

x = 3 ln ( v2 ) +
2 u

v
y.

©b f
′

x = 3 ln ( v2 ) +
2 u

v
. ©d f

′

x = −4 ln ( v ) +
2 u

v
y.

Caâu 110 : Cho maët baäc hai x+ y2 + z2 + 2 y = 3 . Ñaây laø maët gì?
©a Maët truï. ©b Ellipsoid. ©c Paraboloid elliptic. ©d Maët caàu.

Caâu 111 : Cho haøm f ( x, y ) =
√
2 x2 + y2 − 3 . Tìm cöïc trò töï do cuûa haøm f ( x, y ) .

©a Haøm ñaït cöïc ñaïi taïi ( 0 , 0 ) . ©c Haøm ñaït cöïc tieåu taïi ( 0 , 0 ) .

©b Haøm f ( x, y ) khoâng coù cöïc trò. ©d Ba caâu kia sai.

Caâu 112 : Cho f ( x, y ) =
1

2 + x+ 2 y
. Tìm khai trieån Maclaurint cuûa haøm f ñeán caáp 2.

©a 1

2
− x

4
− y

2
+
x2

8
+
xy

2
+
y2

2
+R2. ©c Ba caâu kia sai.

©b 1

2
− x

4
+
y

2
− x2

8
+
xy

2
− y2

2
+R2. ©d 1

2
+
x

4
+
y

2
− x2

8
− xy

2
+
y2

2
+R2.

Caâu 113 : Haøm f ( x, y ) = x3 − 3 xy − y3.
©a Haøm coù moät ñieåm cöïc ñaïi. ©c Coù moät ñieåm cöïc tieåu, moät ñieåm cöïc ñaïi.

©b Ba caâu kia sai. ©d Haøm coù moät ñieåm cöïc tieåu.

Caâu 114 : Cho maët baäc hai x2 = 2 x+ y + 1 . Ñaây laø maët gì?
©a Noùn moät phía. ©b Maët truï troøn. ©c Maët truï parabol. ©d Paraboloid elliptic.

Caâu 115 : Tính I =
∫∫

OABC

|y − x2|dxdy; vôùi A(-1,0); B(1,0); C(1,1); D(-1,1).

©a I = 11
15
. ©b I = 8

5
. ©c I = 11

30
. ©d I = 1

5
.

Caâu 116 : Tìm d2z ( 1 , 2 ) cuûa haøm z = y ln x
©a d2z = −dx2 + 2 dxdy + 2 dy2. ©c d2z = −2 dx2 + dxdy.

©b d2z = − 2 dx2 + 2 dxdy. ©d d2z = −2 dx2 + 2 dxdy + dy2.

1 0



Caâu 117 : Cho maët baäc hai z = 2 +
√
1 − x2 − y2. Ñaây laø maët gì?

©a Maët truï. ©b Maët noùn moät phía. ©c Paraboloid elliptic. ©d Nöûa maët caàu.

Caâu 118 : Tính tích phaân
∫∫

D
2 xdxdy vôùi D laø tam giaùc OAB vôùi O ( 0 , 0 ) ;A( 1 , 1 ) ;B ( 2 , 0 ) .

©a −1 . ©b 2 . ©c 0. ©d 1 .

Caâu 119 : Tìm cöïc trò töï do cuûa haøm f ( x, y ) = e4y−x2−y2 .
©a Haøm ñaït cöïc ñaïi taïi ( 1 , 2 ) . ©c Caùc caâu kia sai.

©b Haøm ñaït cöïc ñaïi taïi ( 0 , 2 ) . ©d Haøm ñaït cöïc tieåu taïi ( 0 , 2 ) .

Caâu 120 : Cho f ( x, y ) = x ln ( xy ) . Tìm f
′

x ( 1 , e ) .
©a 1 . ©b Ba caâu kia sai. ©c e. ©d 2 .

Caâu 121 : Cho f ( x, y ) =
8 ey

2 + x
. Tìm khai trieån Maclaurint cuûa haøm f ñeán caáp 2.

©a Caùc caâu kia sai. ©c −4 + 2 x− 4 y + x2 − 2 xy + 2 y2 + o( ρ2 ) .

©b 4 − 2 x+ 4 y + x2 − 2 xy + 2 y2 + o( ρ2 ) . ©d 4 + 2 x+ 4 y + x2 + 2 xy + 2 y2 + o( ρ2 ) .

Caâu 122 : Cho z = z ( x, y ) laø haøm aån xaùc ñònh töø phöông trình z3 − 2 xz − x2 + 4 yz = 0 . Tính z
′

y ( 0 ,− 1 ) ,
bieát z ( 0 ,−1 ) = 2 .

©a 1

2
. ©b 1 . ©c − 1

2
. ©d Ba caâu kia sai.

Caâu 123 : Cho f ( x, y ) =
x+ 1

x+ y + 2
. Tìm khai trieån Maclaurin cuûa haøm f ñeán caáp 2. Kyù hieäu ρ =

√
x2 + y2

©a 1

2
+
x

4
− y

4
− y2

8
+ o( ρ2 ) . ©c 1

2
+
x

4
− y

4
− x2

8
+
y2

8
+ o( ρ2 ) .

©b 1

2
+
x

2
+
y

4
− x2

8
+
y2

8
+ o( ρ2 ) . ©d 1

2
− x

4
− y

4
− x2

8
− y2

8
+ o( ρ2 ) .

Caâu 124 : Tìm giaù trò lôùn nhaát A = max f , giaù trò nhoû nhaát B = minf cuûa f ( x, y ) = 2 x2 + 3 y2 − 4 x− 5
treân mieàn D: x2 + y2 ≤ 1 6 .
©a A = 4 3 ;B = −1 1 . ©b A = 4 7 ;B = − 7 . ©c A = 4 7 ;B = − 1 1 . ©d A = 4 3 ;B = −7 .

Caâu 125 : Ñaïo haøm rieâng caáp hai z
′′

xx cuûa haøm hai bieán z = xey + y2 + y s in x laø
©a ey − y s in x. ©b ey + y c o s x. ©c −y s in x. ©d y s in x.

Caâu 126 : Tìm giaù trò lôùn nhaát M , giaù trò nhoû nhaát m cuûa f ( x, y ) = x2y2 treân mieàn |x| ≤ 1 , |y| ≤ 1 .
©a m = − 1 ;M = 1 . ©b m = 0 ;M = 1 . ©c m = −1 ;M = 0 . ©d m = 1 ;M = 2 .

Caâu 127 : Vi phaân caáp hai cuûa haøm z = y ln x laø

©a d2z =
2

y
dxdy +

x

y2
dy2. ©c d2z =

1

y
dxdy +

x

y2
dy2.

©b d2z =
1

x
dxdy − y

x2
dx2. ©d d2z =

2

x
dxdy − y

x2
dx2.

Caâu 128 : Tính I =
∫∫

D

e−x2−y2dxdy, D ñöôïc giôùi haïn bôûi x =
√
4 − y2 vaø truïc tung.

©a I =
π

2
e−4. ©b I =

π

2
( 1 − e−4 ) . ©c I =

π

2
( 2 + e−4 ) . ©d I =

π

2
( 2 − e−4 ) .
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Caâu 129 : Baèng caùch thay ñoåi thöù töï tính tích phaân I =
1∫

0

dy

1∫

√
y

√
x3 + 1 dx

©a I =
4
√
2 − 2

9
. ©b I =

2
√
2 − 2

9
. ©c I =

4
√
2 + 2

9
. ©d I =

2
√
2 + 2

9
.

Caâu 130 : Giaù trò nhoû nhaát m cuûa f ( x, y ) = x2 − 2 y treân mieàn 0 ≤ x ≤ 1 , 0 ≤ y ≤ 1 .

©a m = − 1

2
. ©b m = 1 . ©c m = −2 . ©d m = −1 .

Caâu 131 : Cho haøm f ( x, y ) =
√
2 x2 + 4 y2 + 5 . Khaúng ñònh naøo ñuùng?

©a ( 0 , 0 ) KHOÂNG phaûi laø ñieåm tôùi haïn. ©c Khoâng coù cöïc trò taïi ( 0 , 0 ) .

©b f ñaït cöïc ñaïi taïi ( 0 , 0 ) . ©d f ñaït cöïc tieåu taïi ( 0 , 0 ) .

Caâu 132 : Tính I =
∫∫

D

2 ydxdy, D ñöôïc giôùi haïn bôûi y = x2 + 1 vaø y = 2 .

©a I =
6 4

5
. ©b I =

3 2

1 5
. ©c I =

6 4

1 5
. ©d I =

3 2

5
.

Caâu 133 : Tìm f
′

x ( 1 ,−1 ) vôùi f ( u, v ) = u2 t g v; u ( x, y ) = x2y; v ( x, y ) = x+ y.
©a f

′

x ( 1 ,−1 ) = 2 . ©b f
′

x ( 1 ,−1 ) = 1 . ©c f
′

x ( 1 ,−1 ) = 0 . ©d f
′

x ( 1 ,− 1 ) = −1 .

Caâu 134 : Söû duïng toïa ñoä cöïc tính tích phaân I =
1∫

0

dx

√
1−x2
∫

0

ex
2+y2dy

©a I =
π

8
( e− 1 ) . ©b I =

π

4
e. ©c I =

π

2
( e− 1 ) . ©d I =

π

4
( e− 1 ) .

Caâu 135 : Tìm mieàn xaùc ñònh Df vaø mieàn giaù trò Ef cuûa f ( x, y ) =

{

e
1

x2+y2 , ( x, y ) �= ( 0 , 0 )
1 , ( x, y ) = ( 0 , 0 )

.

©a Df = IR2;Ef = ( 1 ,+∞}. ©c Df = IR2 \ { ( 0 , 0 ) };Ef = [1 ,+∞}.
©b Df = IR2;Ef = ( 0 , 1 ]. ©d Df = IR2;Ef = [1 ,+∞}.

Caâu 136 : Cho f ( x, y ) = 3 +
√
x2 + y3. Tìm A = f

′

x ( 0 , 0 )
©a A = 1 . ©b A = 3 . ©c Khoâng toàn taïi A. ©d A = 0 .

Caâu 137 : Baèng caùch thay ñoåi thöù töï tính tích phaân I =
8∫

0

dy

2∫

3
√
y

ex
4

dx

©a I =
e16 + 1

4
. ©b I =

e16 − 1

4
. ©c I =

e16

4
. ©d I =

e8 − 1

4
.

Caâu 138 : Vi phaân caáp moät cuûa haøm z = a r c t g ( y − x) laø

©a dz =
dy − dx

1 + ( x− y ) 2 . ©b dz =
−dy − dx

1 + ( x− y ) 2
. ©c dz =

dx− dy

1 + ( x− y ) 2
. ©d dz =

dy + dx

1 + ( x− y ) 2
.

Caâu 139 : Cho z = f ( x− y ) . Tìm A =
∂z

∂x
+
∂z

∂y
©a Caùc caâu kia sai. ©b A = 1 . ©c A = 3 . ©d A = − 1 .

Caâu 140 : Cho f ( x, y ) = xe3x+4y. Tính df ( 1 , 0 ) .
©a 4 e3 ( dx+ 2 dy ) . ©b Ba caâu kia sai. ©c 4 e3 ( dx+ dy ) . ©d 8 e3.
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Caâu 141 : Tìm cöïc trò töï do cuûa z = x2 − 2 xy + 2 y2 − 2 x+ 2 y + 4 . Cho P ( 1 , 0 ) . Khaúng ñònh naøo ñuùng?
©a Ba caâu kia sai. ©c P laø ñieåm cöïc tieåu.

©b P khoâng laø ñieåm döøng. ©d P laø ñieåm cöïc ñaïi.

Caâu 142 : Cho f ( x, y ) = ( x+ y ) exy. Tính df ( 1 , 1 )
©a Ba caâu kia sai. ©b 3 e( dx+ dy ) . ©c 6 e. ©d 2 e( dx+ dy ) .

Caâu 143 : Cho haøm f ( x, y ) = e4y−x2−y2 . Cho ñieåm P ( 1 , 2 ) . Khaúng ñònh naøo ñuùng?
©a P khoâng laø ñieåm döøng. ©c Haøm ñaït cöïc ñaïi taïi P .

©b Caùc caâu kia sai. ©d Haøm ñaït cöïc tieåu taïi P .

Caâu 144 : Cho maët baäc hai x2 + z2 + 2 x = 0 . Ñaây laø maët gì?
©a Maët noùn moät phía. ©c Nöûa maët caàu.

©b Paraboloid elliptic. ©d Maët truï.

Caâu 145 : Cho f ( x, y ) = 3 y/x. Tính df ( 1 , 1 ) .
©a 3 ln 3 ( −dx+ dy ) . ©b 3 ln 3 ( 2 dx− dy ) . ©c Caùc caâu kia sai. ©d 3 ln 3 ( −dx+ 2 dy ) .

Caâu 146 : Cho maët baäc hai
√
4 − x2 − y2 + 2 = z. Ñaây laø maët gì?

©a Paraboloid elliptic. ©c Nöûa maët caàu.

©b Maët noùn moät phía. ©d Maët truï.

Caâu 147 : Tính I =
∫∫

D
2 dxdy vôùi D laø nöûa hình troøn ( x− 1 ) 2 + y2 ≤ 1 , y ≥ 0 .

©a I =
π

2
. ©b Caùc caâu kia sai. ©c I = π. ©d I = −π

2
.

Caâu 148 : Cho f ( x, y ) = e−x/y. Tính df ( 1 , 1 ) .
©a e−1 ( −dx+ dy ) . ©b Caùc caâu kia sai. ©c e−1 ( −dx− 2 dy ) . ©d e−1 ( 2 dx+ dy ) .

Caâu 149 :
∫∫

D
f ( x, y ) dxdy vôùi D laø mieàn giôùi haïn bôûi x2 + y2 ≤ 4 ;x ≤ 0 ; y ≥ 0 . Tìm caän cuûa ϕ vaø r

©a π/ 2 ≤ ϕ ≤ π; 0 ≤ r ≤ 2 . ©c Ba caâu kia sai.

©b π/ 2 ≤ ϕ ≤ π; 0 ≤ r ≤ 4 . ©d 0 ≤ ϕ ≤ π; 0 ≤ r ≤ 2 .

Caâu 150 : Tìm df ( 1 , 1 ) , bieát f ( x, y ) =
x+ 2 y

2 x− y
©a 0 . ©b − 3 dx+ 5 dy. ©c Ba caâu kia sai. ©d −5 dx+ 5 dy.

Caâu 151 : Cho maët baäc hai x+
√
2 y2 + z2 + 2 = 0 . Ñaây laø maët gì?

©a Maët truï. ©c Paraboloid elliptic.

©b Maët noùn moät phía. ©d Nöûa maët caàu.

Caâu 152 : Cho f ( x, y ) = x ln ( xy ) . Tính f
′′

yy.
©a x

y2
. ©b Caùc caâu kia sai. ©c 0 . ©d −x

y2
.

Caâu 153 : Tính
∫∫

D

1√
x2 + y2

dxdy vôùi D laø mieàn giôùi haïn bôûi x2 + y2 ≤ 1 ; y ≥ 0 , x ≥ 0

©a Ba caâu kia sai. ©b π

2
. ©c π

4
. ©d π.
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Caâu 154 :
∫∫

D
f ( x, y ) dxdy vôùi D giôùi haïn bôûi x2 + y2 ≤ 2 y; y ≤ −x. Tìm caän cuûa ϕ vaø r

©a Ba caâu kia sai. ©c 3 π/ 4 ≤ ϕ ≤ π; 0 ≤ r ≤ 2 s in ϕ.

©b π/ 4 ≤ ϕ ≤ 3 π/ 4 ; 0 ≤ r ≤ 2 s in ϕ. ©d π/4 ≤ ϕ ≤ π; 0 ≤ r ≤ 2 s in ϕ.

Caâu 155 : Khaûo saùt cöïc trò cuûa haøm z = 6 − 5 x − 4 y vôùi ñieàu kieän x2 − y2 = 9 . Cho P ( 5 ,− 4 ) . Khaúng
ñònh naøo sau ñaây ñuùng?
©a Ba caâu kia sai. ©c P laø ñieåm cöïc tieåu.

©b P khoâng laø ñieåm cöïc trò. ©d P laø ñieåm cöïc ñaïi.

Caâu 156 : Cho f ( x, y ) = 6 s in y · ex. Tìm khai trieån Maclaurint cuûa haøm f ñeán caáp 3.
©a 1 + 2 y + 3 xy + 3 x2y − xy2 + y3 + o( ρ3 ) . ©c Caùc caâu kia sai.

©b 6 y + 6 xy + 3 x2y − y3 + o( ρ3 ) . ©d 3 y − 6 xy + 3 x2y − xy2 + o( ρ3 ) .

Caâu 157 : Tìm khai trieån Taylor ñeán caáp 2 cuûa haøm f ( x, y ) = x ln y taïi laân caän cuûa M0 ( 1 , 1 )

©a ( y − 1 ) + ( x− 1 ) ( y − 1 ) − 1
2
( y − 1 ) 2 +R2 ( x, y ) .

©b ( y − 1 ) + ( x− 1 ) ( y − 1 ) − 1
2
( y − 1 ) 2 − 1

2
( x− 1 ) ( y − 1 ) 2 +R2 ( x, y ) .

©c ( y − 1 ) + ( x− 1 ) ( y − 1 ) − 1
2!
( y − 1 ) 2 +R2 ( x, y ) .

©d 1 + ( x− 1 ) + ( y − 1 ) + ( x− 1 ) ( y − 1 ) − 1
2
( y − 1 ) 2 +R2 ( x, y )

Caâu 158 : Cho haøm hai bieán f ( x, y ) = xexy + y c o s x. Tìm vecto ñôn vò l, sao cho ñaïo haøm f ′l ( − 1 , 2 ) ñaït
giaù trò lôùn nhaát. ø
©a l = ( − 4√

41
, 5√

41
) . ©c l = ( 5√

41
,− 4√

41
) .

©b l = ( −4 , 5 ) . ©d l = ( 5√
41
,− 4√

41
) .

Caâu 159 : Cho z = z ( x, y ) xaùc ñònh töø phöông trìnhø z3 − 4 xz + y2 − 4 = 0 . Tính z′x, z
′
y taïi M0 ( 1 ,− 2 , 2 )

©a z′x = 1 , z′y =
1
2
. ©c z′x = 0 , z′y = −1 .

©b z′x = 1
2
, z′y = 1 . ©d z′x = 0 , z′y = 1 .

Caâu 160 : Tìm f ′x, bieát f ( u, v ) = u2 s in v, u = x2 + y2, v = y
x

©a f ′x = 4 xu s in v − yu2

x2 c o s v. ©c f ′x = xu s in v + yu2

x2 c o s v.

©b f ′x = 4 xu s in v + yu2

x2 c o s v. ©d Ba caâu kia sai

Caâu 161 : Tìm f ′y ( 0 , 0 ) cuûa haøm soá sau: f ( x, y ) =

{

y3−x3

x2+2y2
, x2 + y2 �= 0

0 , x2 + y2 = 0

©a 1
2
. ©c khoâng toàn taïi ñaïo haøm rieâng theo x taïi

( 0 , 0 )
©b − 1 . ©d 0

Caâu 162 : Tìm ñaïo haøm rieâng caáp hai z′′xy ( 0 ,
π
2
) cuûa haøm z = c o s ( xy − c o s y )

©a z′′xy ( 0 ,
π
2
) = −π

2
. ©c z′′xy ( 0 ,

π
2
) = 0 .

©b z′′xy ( 0 ,
π
2
) = π

2
. ©d z′′xy ( 0 ,

π
2
) = 1 .

Caâu 163 : Tìm vi phaân dz cuûa haøm 2 bieán z = x√
x2+y2

©a dz = y ( x2 + y2 ) −
3
2 ( ydx− xdy ) . ©c dz = y ( x2 + y2 ) −

3
2 ( y2dx− xdy ) .

©b dz = ( x2 + y2 ) −
3
2 ( ydx− xdy ) . ©d Ba caâu kia sai
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Caâu 164 : Tìm vi phaân caáp 2 cuûa haøm 2 bieán z = exy taïi M0 ( 1 , 1 ) .
©a d2z ( 1 , 1 ) = e2 ( 4 dx2 + 6 dxdy + dy2 ) . ©c d2z ( 1 , 1 ) = e2 ( 4 dx2 + 6 dxdy + 4 dy2 ) .

©b d2z ( 1 , 1 ) = e2 ( 4 dx2 + 3 dxdy + dy2 ) . ©d d2z ( 1 , 1 ) = e2 ( 4 dx2 + 6 dxdy + 4 dy2 ) .

Caâu 165 : Tìm cöïc trò cuûa haøm z = xy vôùi ñieàu kieän x+ y − 1 = 0 . Khaúng ñònh naøo sau ñaây ñuùng ?
©a z ñaït cöïc ñaïi taïi M ( 1

2
, 1
2
) ©c z khoâng coù cöïc trò.

©b z ñaït cöïc tieåu taïiM ( 1
2
, 1
2
) ©d Ba caâu kia sai

Caâu 166 : Cho haøm 2 bieán z = 3 x− 2 y + 1 , xeùt treân mieàn D giôùi haïn bôûi: y = x− 1 , y = −x+ 3 , x = 1 .
Khaúng ñònh naøo sau ñaây ñuùng ?
©a Giaù trò lôùn nhaát cuûa z laø 5 ©c Giaù trò nhoû nhaát cuûa z laø 4

©b Giaù trò lôùn nhaát cuûa z laø 7 ©d Giaù trò nhoû nhaát cuûa z laø −2

Caâu 167 : Cho haøm 2 bieán z = x3−y3+5 , xeùt treân mieàn D = [0 , 1 ]×[1 , 2 ]. Khaúng ñònh naøo sau ñaây ñuùng ?
©a Giaù trò nhoû nhaát cuûa z laø −3 ©c Giaù trò nhoû nhaát cuûa z laø −2

©b Giaù trò lôùn nhaát cuûa z laø 4 ©d Giaù trò lôùn nhaát cuûa z laø 6

Caâu 168 : Cho haøm 2 bieán z = x2 + y2 + xy − 1 2 x− 3 y. Khaúng ñònh naøo sau ñaây ñuùng ?
©a z ñaït cöïc tieåu taïi M ( 7 ,−2 ) ©c z khoâng coù ñieåm döøng

©b z ñaït cöïc ñaïi taïi M ( 7 ,− 2 ) ©d z khoâng coù cöïc trò

Caâu 169 : Xaùc ñònh caän cuûa tích phaân
∫ ∫

D

f ( x, y ) dxdy

D = { ( x, y ) | ( x− 1 ) 2 + ( y − 2 ) 2 ≤ 4 , y ≤ 1 }

©a I =

1+
√
3

∫

1−
√
3

dx

1∫

2−
√

4−(x−1)2

f ( x, y ) dy ©c I =

1+
√
3

∫

1−
√
3

dx

1∫

0

f ( x, y ) dy

©b I =

1+
√
3∫

1−
√
3

dx

1∫

2+
√

4−(x−1)2

f ( x, y ) dy ©d I =

1∫

−1

dx

1∫

2−
√

4−(x−1)2

f ( x, y ) dy

Caâu 170 : Cho tích phaân I =
1∫

0

dy

0∫

−
√

2y−y2

f ( x, y ) dx. Thay ñoåi thöù töï laáy tích phaân

©a I =

0∫

−1

dx

1∫

1−
√
1−x2

f ( x, y ) dy . ©c I =

0∫

−1

dx

1∫

1+
√
1−x2

f ( x, y ) dy.

©b I =

1∫

0

dx

1∫

1−
√
1−x2

f ( x, y ) dy. ©d I =

0∫

−1

dx

1+
√
1−x2

∫

0

f ( x, y ) dy.
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Caâu 171 : Thay ñoåi thöù töï laáy tích phaân I =
1∫

0

dy

y
∫

y2

f ( x, y ) dx

©a I =

1∫

0

dx

x∫

√
x

f ( x, y ) dy. ©c I =

1∫

0

dx

1∫

0

f ( x, y ) dy.

©b I =

1∫

0

dx

√
x

∫

x

f ( x, y ) dy. ©d Ba caâu kia sai

Caâu 172 : Ñaëït I=
∫ ∫

D

f ( x, y ) dxdy, D laø tam giaùc coù caùc ñænh laø A( 0 , 1 ) , B ( 0 , 2 ) , C ( 1 , 1 ) . Khaúng ñònh naøo

sau ñaây ñuùng ?

©a I =

1∫

0

dx

2−x∫

1

f ( x, y ) dy =

2∫

1

dy

2−y
∫

0

f ( x, y ) dx

©b I =

1∫

0

dy

2−x∫

0

f ( x, y ) dx =

2∫

1

dx

2−y
∫

0

f ( x, y ) dy

©c I =

1∫

0

dy

1∫

2−x

f ( x, y ) dx =

2∫

1

dx

2−y
∫

0

f ( x, y ) dy

©d I =

1∫

0

dx

2−x∫

1

f ( x, y ) dy =

2∫

1

dy

0∫

2−y

f ( x, y ) dx

Caâu 173 : Thay ñoåi thöù töï laáy tích phaân I =
2∫

0

dy

y
2∫

0

f ( x, y ) dx

©a I =

1∫

0

dx

2∫

2x

f ( x, y ) dy ©c I =

1∫

0

dx

2∫

0

f ( x, y ) dy

©b I =

1∫

0

dx

2x∫

2

f ( x, y ) dy ©d I =

2∫

0

dx

2∫

0

f ( x, y ) dy

Caâu 174 : Tính dieän tích mieàn phaúng giôùi haïn bôûi 2 x ≤ x2 + y2 ≤ 6 x vaø y ≤ x
√
3 ; y ≥ 0

©a 8 π

3
+ 2

√
3 . ©b 8 π

3
. ©c 4 π

3
+ 2

√
3 . ©d Caùc caâu kia sai.
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